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IX-X Kklasés

SPRENDIMAI

Pirmiausia pastebékime, kad duoto skai¢iy rinkinio suma yra . Kad galima biity

n(n + 1)
2

skaicius suskirstyti 1 tris grupes suma turi dalintis iS triju, o tai reiskia, kad arba n turi
dalintis 1§ 3 arba n + 1 turi dalintis iS trijy. [rodysime, kad abiem S$iais atvejais skaiCius
suskirstyti galima.

Kai n = 5 suskirstymas 514,113, 2.
Kai n = 6 suskirstymas 6,115,214,3
Kai n = 8 suskirstymas 1,2,3,614,815,7
Kai n =9 suskirstymas 1, 2,3,4,517,816,9

Taip pat mokame iSskirstyti ir 6 paeiliui einancius skaicius:

k+1,k+6lk+2, k+41k+3,k+4.

Lieka pastebéti, kad bet koks skaicius besidalijantis i§ 3 ( ir > 3) uZsiraSo arba 6k + 6, arba
6k + 9, o bet koks skaicius 3k — 1 uzZsiraso arba 6k + 5, arba 6k + 8.

Paimkime bet koki kvadratelj ant lentos. Biitinai atsiras kvadratas 2 x 2, kuriam jis

priklausys. Pakeisime to kvadratélio spalva 1 prieSinga taip, kad likusiy spalvos

nepakisty. Dazykime tris kartus taip: I | |
Tada pasirinktasis kvadratélis bus perdazytas tris kartus, o trys like po du kartus — t.y. liks
tokios spalvos kokios ir buvo. Kadangi galime bet kuri kvadratéli perdazyti i juodo i balta,
nepakeite kity, tai lenta perdazyti pavyks visada.




PaZymime kampa A - 2a., o kampa B - 2f3. Tada akivaizdziai kampai CAN, NAB, DAN ir
NAB lygis o, o kampai AMB, MBC, ACM ir MCD lygiis B. IS ¢ia — kampas CNA lygus
180° - 2a - 2 = 90° . Analogiskai CMB taip pat lygus 90°. I$ ¢ia gauname, kad trikampiai
CAQ ir CBP lygiasoniai ir CN = NQ ir CM = MP. Gauname, kad
MN=PQ/2=3+4-5)2=1.

. ISskaidg 4242 dauginamaisiais gauname 4242 = 101-2-3-7 . Tarkime, kad radome
natiiraliuosius skai¢ius a,b ir c tokius, kad lygybé teisinga. Tada bent vienas dauginamasis i$
(a+b), (b+c) ir (c+a) turi dalintis i§ 101 (101 - pirminis). Neprarasdami bendrumo, tarkime,
kad tai (a+b). Tada bent vienas iS a ir b turi biiti didesnis uz 50, ir iS ¢ia - vienas i§ (b+c),
(c+a) turi biiti didesnis uz 50. Bet tada (a+b)(b+c)(c+a) > 50-101 > 4242. PrieStara.
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XI-XII Klases

Prie pirmy 13 skaic¢iy Zenklus sudéliokime taip, kad suma bty 1:

P42 3 - T +8 - - 10°+ 117 - 127+ 13°
Prie kiekvienos iS toliau einanc¢iy aStuoniukiy (2005 — 13 dalinasi i 8) Zenklus déliojame
taip, kad suma biity 0: — + + — + — — +. Gavome suma lygia 1. Isitikinti, kad ji negali
biti lygi 0 nesunku — uZtenka pastebéti, kad tarp duoty skaiciy yra nelyginis skaicius

nelyginiy démeny, todél rezultatas visad bus nelyginis.

Paimkime bet koki kvadratelj ant lentos. Biitinai atsiras kvadratas 2 x 2, kuriam jis

priklausys. Pakeisime to kvadratélio spalva i prieSinga taip, kad likusiy spalvos

| _
|| |
Tada pasirinktasis kvadratélis bus perdazytas tris kartus, o trys like po du kartus — t.y. liks

tokios spalvos kokios ir buvo. Kadangi galime bet kuri kvadratéli perdazyti i juodo i balta,
nepakeite kity, tai lenta perdazyti pavyks visada.

nepakisty. Dazykime tris kartus taip:




3. Apie trikampi ABC apibréztas apskritimas. Taskas M yra lanko AC (kuriam nepriklauso vi

B

ISveskime trikampio ABC kampy B ir C pusiaukampines. Jos eis per O, ir dalins kertamus
lankus pusiau (nes vienodo dydzio jbréZtiniai kampai riboja vienodo ilgio lankus) t.y. B
pusiaukampiné eis per O ir per M, o C pusiaukampiné per O ir per N. Tada i§ ibréZtiniy
kampy gauname, kad kampas MNC lygus kampui MBC, o Sis lygus MBA. (Zr. brézinj).
Gauname, kad apie keturkampi NKOB galima apibréZti apskritima. Tada kampas NOK
lygus NBK, ir tuo paciu NCA. Is ¢ia KO Il AC.

4. Pastebékime, kad ieSkoma seka — didéjanti (pridedama po teigiama skaiciy). Duota lygybe
pakéle kvadratu ir sutvarkg gauname a_,, —a, ., (Zan + 1)+ a’ —a,. I¥sprendziame

(2a, +1)%,/8a, +1

kvadrating lygti: @n+1 = 7 . Kadangi +/8a, +1 >1, tai Saknis su

minuso Zenklu netinka (nes prieStarauty sekos didéjimui). Vadinasi, turédami pirmaji nari
vienareik§miSkai randame visus likusius — t.y. seka vienintelé. PaskaiCiave pirmus keleta

(n + l)(n + 2)

nariy (1, 3, 6, 10, 15) lengvai pastebime désninguma - a, = . Istate Sig iSraiSka

1 duotaja lygybe nesunkiai gauname, kad $i seka tinka.



