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9-10 klases

1. Raskite visus realiuosius lygciy sistemos

(1 +42?)y = 422,
(1 + 4y?)z = 422,
(1+42%)z = 4y?

sprendinius.

2. Atkarpa BD yra trikampio ABC pusiaukrastiné, o atkarpos DE ir DF
— trikampiy ADB ir C' DB pusiaukampinés. Atkarpos EF ir BD kertasi
taske M. Raskite atkarpy EF'ir M D ilgiy santykj.

3. Ant stalo yra 2011 monety. Du zaidéjai paeiliui ima monetas. Pirmasis
gali imti bet kurj nelyginj monety skaic¢iy nuo 1 iki 99. Antrasis gali imti
bet kurj lyginj monety skaiciy nuo 2 iki 100. Pralaimi tas zaidéjas, kuris
nebegali padaryti éjimo. Ar gali pirmasis zaidéjas laiméti? Jei taip, tai
nurodykite jo strategija.

4. Tegul aibe S sudaro tie naturalieji skaic¢iai n, su kuriais abu skaiciai
3n + 1ir 10n + 1 yra naturaliyjy skaic¢iy kvadratai.
a) Nurodykite bent viena aibés S elementa.
b) Raskite bent vieng n € S, su kuriuo skai¢ius 30n+ 11 yra sudétinis.
¢) Irodykite, kad su kiekvienu n € S skai¢ius 29n + 11 yra sudétinis.

11-12 klasés

1. Raskite visas tokias funkcijas f, apibréztas naturaliyjy skaic¢iy aibéje ir
jgyjancias naturaligsias reikSmes, kad bet kuriems naturaliesiems skai-
¢iams m ir n buty teisinga lygybe

mf(n) +nf(m) = (m+n)f(m? +n?).



2. Duotas iskilasis keturkampis ABCD. Tiesé, einanti per taska B ir ly-
giagreti tiesei C'D, tiese AC kerta taske M. Tiesé, einanti per tasky C ir
lygiagreti tiesei AB, tiese BD kerta taske N. Jrodykite, kad tiesés M N
ir AD yra lygiagrecios arba sutampa.

3. Ant stalo yra 2011 monety. Du zaidéjai paeiliui ima monetas. Pirmasis
gali imti bet kurj nelyginj monety skaic¢iy nuo 1 iki 99. Antrasis gali imti
bet kurj lyginj monety skaic¢iy nuo 2 iki 100. Pralaimi tas zaidéjas, kuris
nebegali padaryti éjimo. Ar gali pirmasis zaidéjas laiméti? Jei taip, tai
nurodykite jo strategija.

4. Tegul d(n) yra naturaliojo skai¢iaus n dalikliy skai¢ius (pavyzdziui,
d(l) = 1, d(2) = 2, d(4) = 3). Naturaliyjy (nebutinai skirtingy)
skai¢iy rinkinj aq, as, ..., a,, vadiname tobulu, jei d(a; + - -+ + ax) = ax
su kiekvienu £k =1,2,...,m.

a) Nurodykite bent vieng tobula penkiy skai¢iy rinkinj.
b) Raskite visus tobulus penkiy skai¢iy rinkinius.
¢) Ar egzistuoja bent vienas tobulas 2011 naturaliyjy skai¢iy rinkinys?
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1. Jrodykite, kad nelygybé
4
a+Vab+ Vabe < g(a+b—|—c)

teisinga su bet kuriais realiaisiais skaiciais a, b,c > 0.

2. Ar galima per kurj nors smailiojo kampo viduje esantj taska nubrézti
tris tieses, kurios kirsty kampo kraStines taip, kad kiekvienoje kampo
krastinéje vienas sankirtos tasSkas buty vienodai nutoles nuo kity dviejy
sankirtos tasky?

3. Ant stalo yra 2011 monety. Du zaidéjai paeiliui ima monetas. Pirmasis
gali imti bet kurj nelyginj monety skai¢iy nuo 1 iki 99. Antrasis gali imti
bet kurj lyginj monety skaic¢iy nuo 2 iki 100. Pralaimi tas zaidéjas, kuris
nebegali padaryti é¢jimo. Ar gali pirmasis zaidéjas laiméti? Jei taip, tai
nurodykite jo strategija.



