63-i0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada
Vilnius, 2014 04 14
9-10 klasés

1. Raskite visus naturaliuosius lygéiy sistemos

r+y—z=12,
2?2yt — 22 =12

sprendinius.

2. Trikampio ABC' pusiaukampinés AD ir BE kertasi taske GG, o kampas
C lygus 60°. Irodykite, kad GD = GE.

3. Skaiciai 1,2, 3,...,n bet kaip surasomi vienas po kito. Imami visi gre-
timy dvieju skai¢iy skirtumai (is didesnio skai¢iaus atimamas mazesnis)
ir i$ visy tu skirtumy (kuriy yra n —1) iSrenkamas maziausias skirtumas
d.

a) Kokia didziausia d reikSmeé, jei n = 997
b) Kokia didziausia d reiksme, jei n = 20147

4. Raskite visas sveikyju skai¢iu poras (m,n), su kuriomis teisinga lygybé

(n+101)(n + 102)(n 4+ 103)(n + 104) = (m + 1)(m + 2).



11-12 klasés

1. Dalia nubrézé lentoje trikampj. Loreta iSmatavo jo krastines a, b, ¢, jsi-
tikino, kad visos jos yra naturalieji skaiciai, ir apskai¢iavo suma
a b c
- b+c—a+a+c—b+a+b—c'
a) Ar gali skaiCius S buti lygus 47
b) Ar gali skaic¢ius S buti lygus 2,997
c¢) Ar gali skaicius S buti lygus 3,057

2. Per apskritimo iSoréje esantj taska A nubréztos dvi kirstinés. Viena
kirstiné kerta apskritimg tokiuose taskuose B ir C, kad AB = 6, AC' =
10, kita kirstiné — taskuose D ir E (D yra tarp tasky A ir F). Per
taska D nubrézta tiesé, lygiagreti tiesei AC, kerta apskritimg taske F
(¢la F # D). Tiesé F'A apskritima kerta taske G (¢ia G # F), o tiesés
EG ir AC kertasi taske M. Raskite atkarpos AM ilgj.

3. Futbolo turnyre dalyvavo 18 komandy. Kiekviena is ju su kiekviena
kita suzaidé po dvejas rungtynes, vienas savo aikstéje, o kitas — sve-
c¢iuose. Uz pergale buvo skiriami 3 taskai, uz lygigsias 1 taskas, uz
pralaiméjima 0 tasky. Pasibaigus turnyrui visos komandos surinko po
lygiai tasky. Irodykite, kad bent dvi komandos, zaisdamos svetimose
aikstése, pasieké po vienoda skaiciy pergaliy (galbut né vienos).

4. Naturalieji skaiciai a, b, ¢, d tenkina lygtj
a®+ b+ dP =742

a) Raskite bent vieng Sios lygties sprendinj (a, b, ¢, d).
b) Raskite visus sios lygties sprendinius (a, b, ¢, d), tenkinancius salyga
a<b<e<d.



