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Siauliai, 2016 03 22
9-10 klasés

1. Raskite visus lygties 15a® — 8ab + b* + 8a — 2b + 38 = 0 sveikuosius
sprendinius (a, b).

2. Trikampio ABC' krastinés tenkina lygybe AB + BC' = 2AC, kampas
B lygus 30°, atkarpa BL yra trikampio pusiaukampiné. Taskai K ir
M yra atitinkamai krastiniy AB ir BC' vidurio taskai. Raskite kampa
KLM.

3. Naturalusis skaicius T1Z273T4T5T62703T9T19 vadinamas tvarkingu, jei
ji sudaro desimt skirtingy skaitmenu x, zo,...,x10 (0,1,...,9), tenki-

nanciy tokias nelygybes:

Ty > T, I1 > T3, Lo >T4, To>Ts, T3> Tg,

T3 > Ty, Ty > Ty, Ty >Tg I X5 > Tqp.

a) Raskite maziausig tvarkinga skaiciy.
b) Kiek yra tvarkingu skaiciy?

4. Tegul n > 7 yra toks naturalusis skaicius, kad skaiciai n —1 ir n+1 yra
pirminiai. Jrodykite, kad skaic¢ius n* + 16n? dalijasi:
a) is 3;
b) is 720.



11-12 klasés

1. Funkcija f : R — R tenkina lygybe
F@) f(y?) = 2° f(zy?)
su visais z,y € R (R — visy realiyjy skaiciy aibé).
a) Nurodykite bent tris tokias funkcijas f.
b) Raskite visas tokias funkcijas f.

2. Duoti du apskritimai, turintys bendra centra. Mazesniojo apskritimo
liestiné liecia ji taske B, o didesnjji apskritima kerta taskuose A ir C.
Taskas D yra atkarpos AB vidurio taskas. Per taska A nubrézta tiesé
kerta mazesnjji apskritima taskuose F ir F' (AE < AF'). Atkarpoje AC
pazymeétas toks taskas M, kad DM = EM ir MC = MF. Raskite
santyki AM : MC.

3. Kruveléje yra 2016 saldainiy. Hermina padalija kruvele j dvi netuscias
kruveles, po to bet kuria i$ ju (aisku, jei joje yra daugiau kaip vienas
saldainis) veél padalija i dvi netuscias kruveles ir t. t., kol galiausiai lieka
2016 kruveliy po viena saldainj. Ar visada (kad ir kaip bedalyty Hermina
saldainius) bus toks momentas, kai i$ visy tuo metu susidariusiy kruveliy
bus jmanoma:

a) pasirinkti 300 kruveliy, kuriose bus lygiai 1000 saldainiy?
b) pasirinkti 500 kruveliy, kuriose bus lygiai 1000 saldainiy?

4. Sveikasis skai¢ius n vadinamas keistu, jei v/3n2 + 1 yra nelyginis sveika-
sis skaicius.
a) Nurodykite bent tris keistus skai¢ius n.
b) Irodykite, kad su bet kuriuo keistu skai¢iumi n skai¢ius 24+2v3n2 + 1

yra naturaliojo skaic¢iaus kvadratas.



