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. Jrodykite, kad
2 2 2
x 4 xy” +ayz” +4 > dayz,
jei x,y,z = 0.

. Apie lygiakrastj trikampj ABC apibrézto apskritimo mazesniajame lan-
ke BC' pazymétas toks taskas M, kad M B = 21, MC = 28. Tiesés AM
ir BC kertasi taske D. Raskite atkarpos M D ilgj.

. I'lenteles 7 x 7 langelius surasyti realieji skaiciai taip, kad kiekvieno 3 x 3
kvadrato visy devyniy skaic¢iy sandauga ir kiekvieno 4 x 4 kvadrato visy
Sesiolikos skai¢iy sandauga yra lygi tam paciam skaiciui S. Ar gali (su
bent viena S reiksme) visy keturiasdesimt devyniy tos lentelés skaiciu
sandauga buti lygi 20177

. Naturaliyju skaiciy ketvertas (a, b, ¢, d) tenkina lygciy sistema,

ab—a—b=c+d—3,
cd—c—d=a+b-—3.

a) Raskite bent du tokius ketvertus.
b) Rasite visus tokius ketvertus.



11-12 klasés

1. Raskite visus realiuosius skaicius x, kurie tenkina tokig salyga: bet ku-

riems realiesiems skaic¢iams
O<as<b<ec<a+bd
teisinga nelygybeé
r+c< (v +a)(z+0b).

2. Duotas trikampis ABC, kuriame ZA — ZB = 90°. Tegul D yra stat-
mens i$ virsunés C' | tiese AB pagrindas, o M — atkarpos AB vidurio
taskas. [rodykite, kad atkarpos M D ilgis yra lygus apie trikampj ABC

apibrézto apskritimo spinduliui.

3. Verslininkas Ramunas padovanojo darzelio vaikams 2000 baliony. Balio-
nai buvo 20 skirtingy spalvy, po 100 kiekvienos spalvos. Darzelio vedéja
Austéja dave kiekvienam i 100 darzelj lankanciy vaiky 20 baliony, bet
neatsizvelge j juy spalva. Vaikai noréty susikeisti balionais taip, kad kiek-
vienas is juy turéty po 20 skirtingy spalvy baliony. Austéja leidzia bet
kuriems dviem vaikams susikeisti dviem balionais (kai jie paima vienas
is kito po viena baliona), tac¢iau ne bet kaip, o tik kai kiekvienas i$
judviejy ima is kito tokios spalvos baliong, kurios jis pries Siuos judviejy
mainus neturi. Ar visada (kad ir kaip Austéja pradzioje buty isdalinusi
balionus) vaikai gali taip keistis balionais, kad po baigtinio skai¢iaus
tokiy mainy kiekvienas i$ juy turéty po 20 skirtingy spalvy baliony?

4. Naturalusis skaic¢ius m vadinamas tvarkingu, jei su bet kuriais natura-
liaisiais skaiiais a ir b skaicius a®™ + b*™ + a™b™ dalijasi is a? + b* + ab.
a) Irodykite, kad skaicius 2 yra tvarkingas.
b) Ar skaicius 100 yra tvarkingas?
c¢) Ar skai¢ius 101 yra tvarkingas?
d) Raskite visus tvarkingus skaicius.



