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VII LIETUVOS JAUNUJU MATEMATII(U KOMANDINE OLIMPIADA

Yi. Lnlus, 1992 tO 17

VII Lietuvos -iaunqjq matematikq :(ooandine olimpiada wka
1992 fletq spalio ll}en. 17 d. Vilniujet Vil.liall5 ljniveF5itetc
Hatematikos fakultete. OlimpiadBje dalvvavo lCt komendq. Fagal
tradiEij4 VU Hatematik$s fakultete pirmakur5iq komende
dalvvavo olimpiadoje be ksnkurencijos. Komandoms buvo
oasirtlyta per 4 valandas isspresti ?+ matematiniq uzdaviniq.
Blimpiadl]= rezl(ltatai (taskais) :

vU MaF rk.........6J
1. KaLlnaB-1. . . . . . . . . .53
2. PanevezYs.. - - -....47

3-4. Vilniu5-1.........44
3-4. .giautiai,. ..,....,44
5. Kaunas-?. , , . . , . . . .4O
6. ViIniu5-2,...,.,,,77
7- Hlaieeda. . . . . . . . , , 16
A. Raseiniai,... -. - -.14
9. Marijampole...,....12

Prtrf. dr. JanB t<ubiliaus pereinarra ji orize qeriaL{siai
LietuvBs jaurn{ iq mateftetikq komendai iskc}vc}lo Kauno $iestB
pi t.mo-i i komanda:

Vidmantas Beltaki5 vid, fi-Ios 12c kl. mokinva
Tomae Staskonas vid. rl}-ll]s 13c kl. mokinys
Ranintr Stsikyte vid. m-]os 1lb kt, mokine
Aleksandra5 Gutmanas - l{altno Technc}l3qij65 ljniver5i,teta

Giftnazi jos 12a kl. ltlokiny6
Hindsuqas Haval iauskas - Hauno TeEhnc'loqijos UniverEiteto

6imnazijos 12a k1. lnc}kinyg

Eomand4 olimpiadai rlloee l{euno "Saules" vid. ltl-los mokvtojai
Zenones RepCyE ir Eirute VosyIierE,

HEnlanda nuqeletoja - Kaun6 miestB pirmcji kEmanda -
iskovcic teieq atstovauti Lietuva IlI BaltijEs SaIiq jaunqjt{
materRatikq kEdtandiiA je olimpisdoje. kuri vyks s.m. lapkricio
fllAn,5-9 diendfils Vilniuie,

Fd tis tru'l}oc ir "ssLlso" iSraso is olimttiadr]s vertirtimo
komiqiios Brotoksls ir pries Dateikiant uZdavinius - keletag
komentarq !

- oraeitr{jq ltletq 6-0joje olimFiadoje dalyvev6 visi
-erintv5, I sia - 7-4i4 - komendos buvo kvieciamos. Tai
stsitiko Firmieusiai del to , ked labai sunkl.r Frer trunr}4 laik4
i6taisvti ir ivertinti ?O-30 komandq darbus. O ir greeitqjq
netq trEciojs des itlltuko komandq rezultatai buvo labai prssti -
j6s insDrr.}da plr 1-2 utdavinius (tada dalvvavo 27 konandos).



Kritpriiu6, kuriuo vadovautesi kvieciant kBmandas, buvo tBks.
bent vienas to miesto {raji]no, lnokyklos) mBkinys tur6-io bqti
Iaimajes prizir€ vietA ar apdovanBtas pegvrimo restu 41-ojoje
Lietuvos Jaunr{ iq l"latematikq OIimpiadEje. Siuo kriteriju,ni
nunatome vedovAut\; ir ateitv.ie.

-7-o-ii komandirE olingiada buvo kartu ir atrankos 1
TarpteLrtin? komandine olinlJiade "FaItijos kelias ?2" etapar.
Jau tino_iome. kad tos olinrrliBdEs dalvvir.l skaiaius bue qerokai
didesnis ir lveiresni5 nei pernai. Tod6l rr2daviniu€ Lietuvcs
komandinei olifl.liEdai t}arink6n€. " tarptautinius " - iS 20
skirtinoq galiq narionRliniq olimpiadq. konkursq, Kai kuriuos
i3 iq teko derinti orie mqsq mokvkli.€s natematikos proqrsmos.
Jie atzt/nleti *. SDresti kitos Salies olimpiadoe u2davinl
ldomiau nei "bevardl" - teip qalidra norr neakiveizatziai
nalvBinti savo jagas su bendraadrzirl iS svetur.

O datar - detalqs VII Lirtuvos JauFnI jq Natematikrl
komandines olioEiados rezultatai, uzdavinai. nurodyltlai jq
srJFendimui ir atsakvmai -
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Atsakvr as: 7. 
5

7. Perrasykllne sia Iygti talp:
lf]Tx + c'laTx = Eo54x + sin6x .

Kairiosios Sios lygt--ies pqses modulis visada nernazesnis uZ 2,
deslniosios - nedldesDis u2 2. Bet kiekviena iS lygciq sjsLelnq

tgTx + EtqTx = cgs4x + ein6x = 2 
"tqTx + ctqTx = Eos4x + sin6x = -? .

sprendlDiq nelurl tirodyki te ! t.
At5akymas: Sprendlnlq nera.

B, Al<ivaizdu, tik viena slena galine malyt-l 6 bqdals,
dvi - 12 ttiek, kiek yra kubo briaunq), lris - B (Llek, kiak
yra virs(lrliq). KeLuriq sianrJ nematysime niekada - dvi iS jr{
boLr{ .Lygiagrecios. Ska.iCiq, u2ras)rLq anL sienq, sutnos bus
skirtingos, Jei tie skaiCial bus "1abai" skirLi.ngi. pvz.: 1.
10. 100. looo. ... .

AtsakyrE33 26.

9. Nesunku rasl,1 vi ene sprendini (1t Z). Toliau
pam6glnklte irodyLi, kad jei {x; y) yra sios Iygties
sprendinys, Lai k.iLa sprendlni galima gauti Lokl (vi Sv-x)
Lteka past'ebelj., kad Lesdarni 51 procesa niekada neEausine Jaubuvusio sprendinlo, nes antrojl sprendinio koordinate y wlsada

10. Pasinaudokjt'e tuo, kad 1a- yh vlsada dalljasi iS
x+v Todal jej th+ yh dalyLqsi is x+y , i,ai lr

zxh= (x6- y-) * (*-* '.,-)tai p pal dal yt r.lsi i s x+v ,

11, Akivaizdu, kad jei a^= I su kokit.: nl]rs n:2, tal visi
ah_r skaitmen).s 1yg(rs t. Bel sekos nirys ar_, buvo gaulas kaip
eh_z skaiLmenq sartdauga. Meginkirne lrodyt'l, kad skaiciaus
parasyLo vien skaitmenlmls 1 negallna isskaidl.Lj. I
vlenazenkliq skaiCiiJ sarldaug4. Pakanka nagrineLi, ar tas
skaieius nesidaliJa iS 3lr 7 (kodel?). Bel jei jis da]l.Lqsi
is 3, ta.i t.u!'elq da.I).lis ir is 111 = 3.37, o 37 - jau nAra
wiena2enklis. Llko parod).Li, kad nel vi enas - septyrtelo
naLuralusis laipsnis negali brtli parasyLas tiklal
skaiLmenirnis 1 Bel- nesunku isitlkinti, kad du paskutiniejj
7h. nelN skaitmenys gall bqLi LikLai 07, 49, 45 arba Ot.

12. Deja, skaidiuodarli tik kampus, uzdavj.nio neisspresi!e.
Pan6gj.nkime laikyli sinusq Leorerna. Pazyngklne BC=a . ICED=?-
Tada CD=a ir, is sirlusrt teol.emos t-rikarnplul ABEC , lsplaukia
CE = ?a cos4O'. Dabar dar kart4 panaudoje sinusq teorerna
lrikanpiul ADEC , gaunarne

a 2a coq4o"

Is cia gallme rasLl
Atsakymas.30'

sinC Ein(160"-C)



+

16. Vlen4
Irodyklne, kad
narys (pi rnl ni s
pavidalu 3n11
arba t,recl asi s

13. AtsakymaE: 4(2t3 - 3)/3

14. Akivalzdu, kad nlm . Lyigt-l Ealllne pertvarklrti taip:
z(n+t, {n.r.z)-.- (n-l)n = m!r-2 .

Deslnioji IygLies pusg nesldaflja l5 4. Todet kajreje esanli
sandauga negal i boLi labal "l]ga" {Jel bus bent du daugj.kl_laj
(m+1)tlli+?) . l-ai- vlenas iS iq bus lygtnts skaiCius ir kairloJj
ll.glies puse dalysts j-S 4). Gaunalne n = m+l .

Atsakyalagr n=4 , m=3 .

15. Jel vtsos trys nel ygybes Leisingos, tei a,b,c{1 ir
a(t-e)b(t- l l1'E)rtrrr-c) t 4.4.4 .

Lteka prlsirninli, kad x(1-x) < ; . kal O<*<r .

LokL treJeL4 rastl nesunku: 3, 25. 43.
dauglau trejelq nebus. Jei plrmasls progresjJos
skalcius! pr>3 r t-al J.ts gall bOLi u2rasytas

. Bet lada arba aDLrasis skaicius rr 2= 3n+21 r

- pi= f,n+39 nera pirninial.
Atsakyma5r 3. 23. 43,

17. Pam6glnklt e rasLi
eb+bt+:e=o.

abc = -1 .
Dabar jau nesunku isrelkstl ir a{+ ba+ c'.

Atsaky{tas:59.

19. Jei pel.ras)rlurne Si relSkini praleisdami vlsus modullo
zenklus, tai, allike veiksmus, gauLume C, t.y. lyglni skalaiq.
Bet lIek n+m , liek n-m (h. m - natqraJ.leJl skaiclai)
I ygl nurnas yra tas paLs.

19. Trikarnpio, kurlo krastines lyglos a, b, c, plota
gal i rne lverlinLt Laip:

s = i6 /]E=I]!=ETfp-=T < -!- 3 --i- {a2+h,2*c2)
3y'3 413

{haudoJome. Herono formule ir dukaiL viduikji{ nel ygybes
geomet rlnlo ll. arllmeLinio bel aritrnetjnio ir vlduLinlo

kvadrat,InIo: /irr? s "*Y*= <
Lleka laiFr lverllnl.i kiekvienos Letraedro
plolq ir gautas nel ygybes sudeti.

20. Llekana negal l bot-l dldesn6 uz da]lkl{.
paelliui Dagrin6li vlsus dvi2enklius skaielus su
suma 18. 17. 16, 15, ... ,

Atsakynas:15.

(Lrikanpiol

Megi nk I te
skai tmenq
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