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UZdaviniy salygos

1. I8spreskite lygciy sistema
Xyz =8,

X2y +y2z+2°y =73
X(y—2)*+y(z-x)*+z(x-y)* = 98.

2. Jeix,y,zyrateigiami realts skaiciai, tai
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3. Su kuriais realiaisiais skaiciais X, y ir z reiskinys
E =2250+ 5(x2 + y2 + 22) +6(xy+ yz+ zx) —4(13x+ 15y +16z)

igyja pacia maziausig reikSme? Raskite tg reikSme.

4. Daugianaris
P(X) = X2" + ¢ x*" L 40X 2 4. 4+ Cop_1X+Copy
yra kvadratiniy polinomy
X2 +ax+by, X2 +aXx+b,, ... x*+a,x+b,
sandauga, o visi koeficientai C;, C,,...,Co, yra teigiami. Jrodykite, kad yra toks k (1<k <n), kad abu
koeficientai a, ir b, yra teigiami.

5. Raskite visus sveikuosius skai¢ius a, b, ¢ ir d, kad
ac —3bd =5, )
ad+ bc=6. "

6. Ar sekoje
an = n® —(2n +1)2
yra toks narys, kuris dalijasi i§ 2006?

7. Simboliu s(n) zymime sveiko teigiamo skaiciaus n skaitmeny sumg. Raskite visus n tokius, kad toji
visy jo skaitmeny suma S(n) yra ir pats didziausias skaiciaus n daliklis, nesutampantis su n.

8. Ar atsiras tokie skaiciai X, Y ir z tenkinantys sglyga 7% = (X2 +1)( y2 -1 +n,jeigu
A. n=2006,
B. n=2007?

9. Aibées M ={1,2,...,27} poaibis A={gy,a,....ax}tc={l 2,...,14} pasizymi tokia savybe:
kiekvienas aibés A elementas yra arba aibés A elementas, arba dviejy (galblit vienody) poaibio A
elementy suma. Raskite, kick maziausiai elementy gali baiti tokiame poaibyje A.
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(A) Raskite tokias dvi teigiamy racionaliyjy skai¢iy aibes X ir Y, neturin¢ias bendry elementy ir kuriy
junginys yra visy teigiamy racionaliyjy skaiciy aibé ir, be to,
Y ={a-b|a,be X}.
(B) Raskite dvi tokias realiyjy skai¢iy aibes U ir V, neturin¢ias bendry elementy ir kuriy junginys yra
visy realiyjy skai¢iy aibé ir, be to,
V={x+y|Xx, yeU}.

Du Zaidéjai A ir B Zaidia tokj Zaidima. Zaidimo pradZioje lentoje yra uZrasyta m vienody sveiky
teigiamy skai¢iy, kiekvienas i§ kuriy lygus n. Zaidima pradeda Zaidéjas A, po to jie éjimus daro
pakaitomis. Ejima darantis zaidéjas pasirenka bet kurj lentoje esantj nenulinj skai¢iy k. Jeigu tas
skaiCius K yra pats maziausias i$ lentoje esanciyjy sveikyjy teigiamy skaiéiy, tai Zaidéjas vietoje
skaiCiaus K jraso skaic¢iy k —1, 0 jei k néra pats maziausias i$ lentoje esanciy teigiamy skaiciy, tai jis
skaiCiaus vietoje k jraso patj maziausig maciausiu lentoje esantj teigiamg skaiciy.

Zaidéjas, po kurio éjimo visi lentoje parasytieji skai¢iai pasidaro lygiis nuliui, laimi Zaidima.

Kuri zaidéjas laimi zaidima, jeigu abu zaidéjai zaidzia paciu geriausiu biidu?

I kai kuriuos 8x8 (arba kad ir 6x6) matmeny lentelés langelius padedame po rieSutg taip, kad buty

iSpildytos tokios 2 sglygos:

(A) bet kuriame tos lentelés 1x2 arba 2x1 matmeny staciakampyje rasime padétg nors vieng riesuta;

(B) Bet kuriame tos lentelés 1x7 arba 7x1 matmeny stac¢iakampyje rasime padétus 2 rieSutus
gretimuose langeliuose.

Kiek maziausiai rieSuty reikéty padéti tokioje lenteléje?

Apie skritulj suraSyti 5 skaiciai, absoliutiniu didumu nevirs$ijantys 1 ir kuriy visy suma yra 1. [rodykite,

kad galima rasti tris tokius i§ eilés einancius skaiéius a, b ir ¢ tokius, kad visos sumos
a+b,b+cira+b+c

yra neneigiamos.

Kiekviename kvadratinés 17x17 lentelés langelyje yra padéta po vieng moneta ,,vytimi aukStyn®.
Vienu ¢jimu leidziama apversti bet kurias 5 gretimas vienos kurios nors eilutés, stulpelio arba
jstrizainés monetas.

Ar galima atlikus baigtinj &jimy skai¢iy padaryti taip, kad visos monetos guléty ,,vytimi Zemyn*?

Vienuolikai kalbininky reikéjo iSmokti 11 uZzsienio kalby (prie$ tai né vienas i$ jy jokios i§ ty kalby
nemokejo). Tuo tikslu buvo iskviestas uzsienio kalby konsultantas, kuris per vieng seansa gali iSmokyti
du kalbininkus dviejy uZsienio kalby (kiekvienas iSmoksta abi tas kalbas). Kiek maZiausiai uzsiémimy
reikia pravesti, kad visi 11 kalbininky iSmokty visas 11 jy iki tol nemokéty kalby (kalbininkas gali
ateiti ] uzsiémima, jeigu jis jau ir moka vieng kurig nors i$ ty kalby).

2006 taSkais apskritima padalijome j 2006 lygias dalis. Baronas Miunhauzenas tvirtina, kad jis gali
nubrézti uzdara lauzte, kurios virSiinémis biity visi tie taskai, sudarytg i§ 2006 atkarpy ir tokia, kad
jokios 2 tos lauztés atkarpos nebiity lygiagrecios.

Ar baronas kartais neapsirinka?

Taskas D yra trikampio ABC vidaus taskas, priklausantis pusiaukrastinei, iSvestai per virS§ing A.

Zinodami, jog .~ BDC =180° — / BAC , raskite oD
AC -BD

Du skirtingy spinduliy apskritimai C; ir C, su centrais taskuose O ir O, susikerta taskuose A ir B.
Apskritimo C; liesting, iSvesta per taska A, taske M Kkertasi su apskritimo B liestine, i§vesta per taska B.
Irodykite, kad abu apskritimai Cy ir C, iS taSko M matomi tokiu pac¢iu kampu.
Sakoma, kad apskritimas C i tasko M yra matomas kampu a,, jeigu o yra lygus i$ tasko P iSvesty
apskritimo C liestiniy sudaromo kampo didumui.

Dviejy vienetiniy kvadraty su atitinkamai lygiagre¢iomis krastinémis bendrosios sta¢iakampés dalies
plotas yra 1/8. Raskite patj didZiausig ir pati maziausig jmanoma atstuma tarp ty kvadraty centry.

Trapecijos ABCD pagrindai yra BC ir AD. Per trapecijos jstrizainiy sankirtos taska iSvedame
lygiagrecia pagrindams ties¢ kertancig Sonines krastines AB ir CD atitinkamai taskuose M ir N.
Atkarpos DP ir AQ yra atitinkamai trikampiy DMC ir ABN aukstinés. Jrodykite, kad AP =DQ .
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