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1. Isspreskite lygti

3WVr+3—Vr—-2=T1.

2. Isspreskite lygéiy sistema
r+y+zy =19,
y+z+yz =11,
24 x+ zx = 14.

3. Nustatykite, ar gali trys skirtingi realieji skaiciai x,y, z tenkinti lygybe
2yt + Pt 4 Pt = oty oyt 4 2R

4. Realieji skaiciai x,y, z, ¢ tenkina lygciy sistema

z(y + z) = 20,
y(z +x) =13,
z(x+y) =

Raskite visas galimas skaiciaus ¢® reiksmes.

5. Trodykite, kad bet kokie teigiami realieji skai¢iai z,y, z tenkina nelygybe

22 b+ 22 2oy + 1> 2(wy +yz + 22).

6. Sudéjus Sesis iS eiles einancius naturaliuosius skaicius, iS kuriy né vienas nesidalija iS 7, gautas
sveikojo skai¢iaus kvadratas S = n?.
a) Raskite visus tokius keturzenklius skaic¢ius S.
b) Kiek yra tokiy SeSiazenkliy skaic¢iy S?

7. Kiek yra tokiy natiiraliyjy skai¢iy k, kad maziausias bendras trijy skai¢iy 6%, 8® ir k kartotinis
lygus 12127

8. Duotas naturalusis skaic¢ius n. Kiekvieno i§ skaic¢iy n ir n 4+ 1 skaitmeny suma dalijasi i$ 101.
a) Raskite bent vieng tokj skaiciy n.
b) Raskite maziausia tokj skai¢iy n.
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9. Raskite visus skaiciaus 1 — 1 naturaliuosius daliklius, nevirsijan¢ius a) 9; b) 99.
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[rodykite, kad jei sveikieji skaiciai a, b, ¢ tenkina lygybe

a b ¢
-+ -4 -=35,
b ¢ a

tai sandauga abc yra sveikojo skaiciaus kubas.

I visus 100 x 100 lentos langelius jrasyta po skaiciy. VirSutinéje eilutéje is kairés j desing is eilés
irasyti skaiciai 0,1, 2,...,99. Tie patys skaiciai i$ eilés jrasyti kairiajame stulpelyje i$ virsaus j
apacig. Bet kuriuose keturiuose gretimuose langeliuose, sudaranciuose 2 x 2 kvadrata, jrasyty
skai¢iy suma lygi 20. Koks skaicius jrasytas desiniajame apatiniame lentos langelyje?

Visi 13 x 13 lentos langeliai nudazyti baltai. Vienu éjimu leidziama pasirinkti bet kuriuos 5
gretimus vienos eilutés arba vieno stulpelio langelius ir pakeisti kiekvieno i$ jy spalva: baltus
langelius perdazyti juodai, o juodus baltai. Ar jmanoma visus langelius padaryti juodus?

a) Ar skaiCius 1,2,...,30 imanoma suskirstyti j 10 trejetu (x,y, z) taip, kad bet kurio trejeto
skaiciy skirtumai y — x ir z — y buty du skirtingi skaiciai is aibeés {9, 10, 11}7

b) Ar skaicius 1,2, ...,33 jmanoma suskirstyti j 11 trejetu (z, y, 2) taip, kad bet kurio trejeto
skaiciy skirtumai y — x ir z — y buty du skirtingi skaiciai i$ aibeés {10,11,12}?

(Abiem atvejais visi 30 arba 33 skaiciai turi buti panaudoti.)

Ant Zemés guli 9 akmeny kruvos (kiekvienoje — bent po viena akmenj). Bet kuriose dviejose
kruvose yra po skirtingag akmeny skaiciy, o didziausioje kruvoje yra n akmeny. Visus bet kurios
kruvos akmenis jmanoma sumesti j likusias kruvas taip, kad gautose 8 kruvose buty po lygiai
akmeny. Taip pat bet kuriy dviejy kruvy visus akmenis jmanoma sumesti j likusias kruvas
taip, kad gautose 7 kruvose buty po lygiai akmeny. Raskite maziausia galima n reikSme.

Kai kurie 2013 x 2013 lentos langeliai pazymeti. Kiekviename 19 x 19 kvadrate yra bent 21
pazymétas langelis. Kiek maziausiai langeliy gali buti pazyméta?

Is trijy atkarpy, lygiy trikampio ABC' aukstinéms, sudétas trikampis A;B;C;. O is atkarpy,
lygiy trikampio A;B;C} aukstinéms, sudétas trikampis As BoCs. Irodykite, kad trikampiai
ABC' ir A3 B5(C'y panasus.

Keturkampio ABC'D jstrizainés kertasi taske O. Trikampiy ABC ir ABD perimetrai lygus.
Trikampiy AC'D ir BC'D perimetrai taip pat lygus. [rodykite, kad lygus yra ir trikampiy AOD
bei BOC' perimetrai.

Kvadrato ABCD virsuné A ir krastinés C'D vidurio taskas yra simetriski tiesés [ atzvilgiu.
Raskite dviejy keturkampiy, j kuriuos kvadrata dalija tiesé [, ploty santykj.

Taskai A; ir By yra smailiojo trikampio ABC' aukstiniy, atitinkamai iSvesty is virsuniy A ir B,
pagrindai. Apie trikampj ABC' apibréztas apskritimas w ir tiesé A;B; kertasi taskuose Ay ir
Bs. Apskritimo w liestinés, iSvestos per siuos du taskus, kertasi taske C;. [rodykite, kad tiesé
CC eina per apskritimo w centrg.

Apie smailyjj trikampj ABC' apibrézto apskritimo w liestinés, isvestos per taskus B ir C,
kertasi taske P. Taskai D ir F yra atitinkamai statmeny, iSvesty is tasko P  tieses AB ir AC,
pagrindai. Jrodykite, kad trikampio ADFE aukstiniy sankirtos taskas sutampa su atkarpos BC
vidurio tasku.



