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. Raskite lygciy sistemos

visus realiuosius sprendinius (z,y).

. Realieji skaiciai x,y, z,t tenkina lygciy sistema

z(6 —y) =9,
y(6 —2) =9,
2(6 —t) =9,
t(6 —z) =09.

a) Irodykite, kad x,y, z,t > 0.

b) Raskite sistemos visus realiuosius sprendinius (x,y, z, ).
. Raskite visas funkcijas f: R — R, kurioms lygybé

2(f(@) + f(—2) +4) + 2f(2) +2 = 0
galioja su kiekvienu x € R.

. Raskite lygciy sistemos

2+ y =4z,
x+y3:z,
Ty = —1

visus realiuosius sprendinius (z,y, 2).
. Teigiami skaiciai x,y, z tenkina lygybe xyz = 1. [rodykite nelygybe

Pyt PP+ 4 22+x2+y>3
22+ 2 y? + 2 2242 7

. Skaic¢ius p pirminis, o skaicius 3p + 10 yra Sesiy is eilés einanéiy naturaliyjy skaiciy kvadraty
suma. Jrodykite, kad p — 7 dalijasi is 36.
. Sveikyju skaiciy aibe pazymékime Z.

a) Ar bet kuriems to paties lyginumo naturaliesiems skai¢iams a ir b egzistuoja tokie realieji
skaiciai z ¢ Ziry ¢ Z, kad v +y € Z ir ax + by € Z?

b) Ar bet kuriems skirtingo lyginumo naturaliesiems skaic¢iams a ir b egzistuoja tokie realieji
skaiciai z ¢ Ziry ¢ Z, kad v +y € Z ir ax + by € Z?
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. Naturaliojo skai¢iaus a skaitmeny suma zymeékime S(a). Ar egzistuoja toks naturalusis skai-

¢ius n, kad
S(n)-S(n+1)=4657

. Naturalieji skaiciai a ir b tenkina salyga

a—b="5b—4a* > 0.
Irodykite, kad a — b yra sveikojo skaic¢iaus kvadratas.

Naturaliojo skaic¢iaus N bet kuriam teigiamam dalikliui d (jskaitant daliklius 1 ir N) skaicius
d + 2 yra pirminis. Kiek daugiausiai teigiamy dalikliy gali turéti N7

Dézéje sumaisytos guli 100 korteliy, is eilés sunumeruotos skaiciais 1, 2, 3, ..., 100. Kiek
maziausiai korteliy reikia neziurint iStraukti is dézes, kad istraukty skaiciy sandauga butinai
dalytuysi is 1927

] 100 x 100 lentos apatinio kairiojo 3 x 3 kvadrato 9 langelius padéta po saske. Kiekvieno éjimo
metu kuri nors saské turi perSokti gretima langelj, kuriame yra kita Saske, ir taip atsidurti
laisvame langelyje, esanciame i§ karto uz jo. (Gretimas langelis — turintis bendra krastine
su Saskes langeliu.) Ar galima atliekant éjimus padaryti, kad Saskés dengty visus virSutinio
kairiojo 3 x 3 kvadrato 9 langelius?

Nagrinékime aibés {1,2,3,...,101} bet kuriuos 2°! skirtingy poaibiy. [rodykite, kad vienas i§
ty poaibiy yra kity dviejy sajungos poaibis.

Kvadrato 12 x 12 viduje pazymétas 241 taskas. Dalis tasky raudoni, o like — mélyni. Jrodykite,
kad egzistuoja skritulys su skersmeniu 5, dengiantis maziausiai 11 vienspalviy tasky.

Penkiy futbolo komandy turnyre bet kurios dvi komandos suzaidé po vieng kartg. Uz pergale
vieneriose rungtynése komanda gauna 5 taskus, uz pralaiméjima gauna 0 tasky, uz lygiasias
rezultatu 0:0 gauna 1 taska, o uz kitokias lygigsias gauna 2 taskus. Galutiniai komandy rezul-
tatai yra penki is eilés einantys naturalieji skaiciai. Kiek maziausiai jvarciy galéjo buti jmusta
turnyro metu?

Iskilojo keturkampio ABC'D viduje pazymétas taskas X. Ar gali vienu metu galioti lygybeés:
AX =AD, BX =BA,CX =CB, DX = DC?

Trikampis ABC tenkina lygybes ZABC = 90°, AB = 1, BC' = 2. Kvadrato DEFG krastiné
DE yra atkarpoje BC, virsuné F yra atkarpoje AC, o likusi kvadrato dalis — trikampio ABC'
viduje. Raskite kvadrato DEF'G krastines ilgj, jei AG = 1.

Iskilojo penkiakampio ABC DFE visos krastinés lygios. Raskite ZACFE, jei /BCD = 2/ACE.

Lygiasonés trapecijos ABCD pagrindai yra BC' ir AD. Apskritimas w, einantis per B ir C,
kerta krasting AB ir jstrizaine BD atitinkamai taskuose X # B ir Y # B. Jo liestiné taske C
kerta spindulj AD taske Z. Jrodykite, kad taskai X, Y ir Z yra vienoje tieséje.

Trikampio ABC' jbréztinis apskritimas w lie¢ia krastine BC' taske K. Apskritimas su centru
J, lieciantis atkarpa BC' ir tieses AB bei C'A, yra trikampio ABC' isoréje. Tiesé KJ kerta w
taske P # K. Irodykite, kad trikampio BC'P apibréztinis apskritimas: a) eina per atkarpos
JK vidurio taska F; b) liecia w.



