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  2. Įrodykite, kad jeigu trikampio ilgiausioji kraštinė trumpesnė už 3, tai to trikampio plotas mažesnis 

už 4.  

Įrodymas. AB yra ilgiausioji kraštinė, todėl taškas C yra skritulių su 

centrais taškuose A ir B ir spindulio |AB| viduje. Šie apskritimai 

susikerta taške D ir  ABD yra lygiakraštis  ABC ir  ABD pagrindai 
sutampa  ABD aukštinė DE ilgesnė už  ABC aukštinę. Todėl  
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lygiagretainių yra gautame tinkle? 

Sprendimas. Kiekvienas lygiagretainis gaunasi bet kurių dviejų pirmojo tiesių rinkinio ir bet 

kurių dviejų antrojo tiesių rinkinio susikirtime 
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  4. Raskite lygties 
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  6. Išspręskite lygčių sistemą 
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  8. Raskite lygties 
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V.1. Apskritimo skersmens galuose para5yti vienetai. Gautq pusapskritimiq vidurio ta5kuose
ra5oma du (pirmas Zingsnis). Po to kiekvienas i5 keturiq gautq lankr1 dalijamas pusiau ir jo
viduryje ra5omas skaidius lygus sumai skaidiq, stovindiq to lanko galuose (antras Zingsnis).
Tokia operacija kartojama nkafi. Raskite visquZra5ytq skaidiq sume.

Sprendimas. Tarkime, kad po /-ojo Zingsnio tarp vienetq i5 vienos puses yra skaidiai
k1, ... , k, . Tada visq skaidiq suma yra 2 (l+ k9...1k.) . Po (/+l)-ojo Zingsnio bus

2 (l+ k6...1kr)+2{(1+ k1) +(k1+ k) +...+ (k,_r+ k,) + (k,. + l)} = 3 (1+ kft..+kr) .

Taigi suma patrigubej a.

Po pirmo Zingsnio suma buvo l+2+2+l=6=2.3. Todel po 2-ojo Zingsnio ji bus

2'3'3=2.t , po 3-ojo 2 t' ir t.t. Po n-ojo zingsnio ji bus 2'3" .

V.2.Tegu at=1. an =an-t+n.n>2. lrodykite, kad a, r_an*1=@+If

Sprendimas. Naudoj ame matematinq indukcij4.

Kai n=1, tai ay*a2=l+(1 +2)=1+3= 4=22. Tegu ar-1*an=rz .Tudu

an * a n+t = e n-l + n + a n * n -f I = (an; + an) + 2n + I = 12 + n * L = (n + l)Z .

V.3.{rodykite, kad

Sprendimas.

^ rE( n 2n 3n) ( ln n) ( sn 3n\ ( ln 5n\,.or * [ 
cos- - cos7 * "or7 

,J 

= 
[.o, t+ 

+ cos-.,J -['.or * + cos- 
,J 

*[.or * + cos- 
J 

=

nn2n3nl
= cos- =+ cos__c +cos_ - _ .147772

V.4.Is-spleskitelyfii4xs -y5 = *3 -y3 =x-J.
si-sLe tu*

Sprendimas. I5keliame (x - y) i5 visq lygybiq pusiq:

(" - y)("4 + *3 y + *2 y2 + *y3 + y4 ) = (* - y)(r2 + xy + y2 ) = x - y .

1) TaSkai (a; a), a e R tenkina lygti.
Ie5kom sprendiniq (x; y) tokirS kad x * y . Tada sprendZiame lygdiq sistem4

t4 +13y**2y2 +xy3 +y4 =12 +xy+y2 =r
arba

x2(x2 +xv+y2)+"y3 +y4 =*2 +ry+!2 =1.

Kaireje puseje *2 + ,y + y2 galima pakeisti I ir turesime lygdiq sistem4:

n2n3n1cos--cos_+cos_-_7172



fr' *,yt -r y4 =t,l
1

l*'*r*y2 =1.
Atimame:

*y (yz -l) + y2 (y2 -l) =o ,

(Yz -t)('Y * Y2) =o ,

Y (Y2 -l)('+ Y) = o '

2) )=0.[statq[(1),turim" "2 =1, x=fl.
Sprendiniai: (1; 0), (-1; 0).

3) y2 =I. Kai y =l,tai[statq [ (1), turime

*2+*+1=1,t.y. ,. :c(xr4)=O )X=O *(o-y=-1 .

Sprendiniai: (0; 1), (-1, l).

Kai y=-1, tai istatq i (1), turim" t2 - xtI=1, t.y.

x(x-1)=0+x=0 arba x=1.
Sprendiniai: (0;-l), (l; *l).

4) x+)=0+ x=-!.{statq iQ): x2 -*2 +x2:I=x_-*1.
Sprendiniai: (1; -l), (*l; 1).

Ars.: (1; 0), (-1; 0), (0;'1), (0; -1), (1; -1), (-1; l) ir (a; a)f,. ' a"eB,.

V. 5. Trikampio ABC plotas S = a2 - (b - r)2
(a, b, c - to trikampio kra5tiniq ilgiai). Raskite kamp4A.

Sprendimas. s =lbcsin A=a2 -(b-c)2 =(o2 -bz -c2)+2bc=
2

= (kosinusq teorema) = -2bccos A+ Zbc = Zbc (1- cos A) .

I
Turime. sinA=l-cosA.

tJ

lrin4.o, 4 = 2sjn2 4 
=to;,4= 

1 = A = 2arcts.! .2""'2-"'2 2 '-z 2 4 -*'-'o4'

V 6. I5sprqskite lygdiq sistem4

- )x t)-x_L I L

(l)

f z.l- )\) +x
I 2cos- :-
l6
[lx+ y l< o.

t
Sprendimas. 2cos2 

y" + x <2; 2x +2-x
6

Lygybe, kai 2x =2-x, t.y. x = 0
2.

-t -"t - llns l'=tJ6t<n

>2

6

l<lrl 6+tinkak=0,1

Ars.: (0,0), (0, lJG) .
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V.7. Banke padp,dama 1000 litq. Pinigai atsiimami po 10 metq. Kada gaunama daugiau
paltkanq: ar kiekvienrl metq gale pridedant 5 % nuo turimos sumos, ar kiekvieno menesio gale
pridedant 5ll2 Vo nuo turimos sumos?

sprendimas. Skaidiuojant palflkanas kiekvieml metq gale, po 10 metq bus

rooo[r *])to ,,,u.I rooJ
Skaidiuojant paltkanas kiekvieno menesio t"1., 

3;O 
metq bus

looo[11-?- I ritq.
[ 1200 J

Reikia patyginti r** o ( r*, -1 1''. ,.,r00 l. 1200J

[,.-l-)" =(r.a)[,.-l-) ...(r* s 
) =r+12. s *...*( t )'' r,* 5

Irzool t 1200J(-1200,/ t t200) -'--rz00 tt2oo) --'100'
Ars. Skaidiuojant palDkanas kiekvieno menesio gale pelnas bus didesnis.

V. 8. Issprqskite rvgti 
I 
*2 +z*l=lzx-el.

Sprendimas.

a) x2 +3x=2x-6, *2 + *+6=0, D <0, sprendiniqndra.

b) ,2 +3x=6-2x, x2 t5x-6=0, -xl =1, xz=-6.
Ats.: I ir -6.

V. 9. [rodykite, kad su visais a + 0

1*+ ,-?- rr 

^ 
*?.

o" a 25o. 5a

- I 2 ll Z 25a2 +25-50a+nnry _25a2 -6ga+36Sprendinnts. l-r- , -:-=--:-=
a___ !__25a2 5a 25a2 25a2

=@sf \n.Lift >0 )r e+o'

V. 10. S(z) yra skaidiaus rz skaitmenq suma. Ar egzistuoja tokie natlralieji skaidiai a, b, c, kad
S(a+b)<5, S(a+c)<5, S(b+c)<5,bet S(a+ b+c)>50l ?

S p r endimas. Egzi stuoj a, p av y zdLiui,
a=4554554555,
b=5545545545,
a=5455455455.

Pastebekime, kad kiekviename stulpelyje yra du penketai ir vienas ketvertas (i5skyms
paskutin[ stulpel[) ir ketvertas slenka.

b+c= 1 1001001000, S(b+c) =4<5i
a+b=10100100100, S(a+b)=4<5;
a+c= 10 010 010 0 10, S(rz+ c)=4<5't
a+b+c = 15555555555, S(a+b+c) =51>50.


