PENKIOLIKTOJI RUDENINE KOMANDINE RASEINIU KRASTO OLIMPIADA
PROFESORIAUS JONO KUBILIAUS TAUREI LAIMETI
Raseiniai, 2014-10-24

1. Raudonkepuraité¢ Raseiniy miskais nesé mociutélei 14 bandeliy. Vienos i§ ju buvo su mésa, kitos
su grybais, o trecios - su koptstais. Bandeliy su kopiistais buvo du kartus daugiau negu bandeliy su
mésa. Kiek bandeliy su grybais ne$¢ Raudonkepuraité mociutélei Raseiniy miskais, jeigu tokiy
bandeliy buvo daugiau negu bandeliy su mésa, bet maziau kaip bandeliy su koptstais?

(A)9 (B) 4 (O (D)7 (E)6

SPRENDIMAS

Sakykime, kad raudonkepurait¢ Raseiniy miskais mociutélei neSa M bandeliy su mésa, tada,
laikantis salygos, bandeliy su koptstais yra 2M, o bandeliy su grybais 14 - M —2M = 14 — 3M.
Sudarome galimy reikSmiy lentele:

Bandelés su mésa (M) | Bandelés su kopiistais (2M) Bandelés su grybais (14 — 3M)

0 0 14

1 2 11

2 4 8

3 6 5

4 8 2

5 10 Neigiamy bandeliy Raudonkepuraité
neimty ir nenesty

Taigi matome, kad salyga, kad bandeliy su grybais biity daugiau negu bandeliy su mésa, bet
maziaus kaip su kopistais, tenkina rinkinys (3, 6, 5), tod¢l Raudonkepuraité nesa mociutélei 5
bandeles su grybais ir todé¢l renkamés kaip teisingg atsakyma C.

ATSAKYMAS

Raudonkepuraité neSa mociutélei 5 bandeles su grybais.

2. Net 30 Raseiniy krasto atstovy iSvyko i Tarpgalaktini Aritmetikos kongresa. Kiekvienas i$ ju
buvo uzsirasgs arba esanciu i§ paciy Raseiniy, arba i§ Ariogalos, arba i§ Tytuvény, arba i$ Siluvos.
Pati Magdalena Raseiniske, iSlydéjusi ir palaiminusi juos kelionén, pastebéjo, kad Ariogalos ir
Siluvos zmoniy skai¢ius kartu sudaro puse Zmoniy i§ pa¢iy Raseiniy skailiaus, o Ariogalos ir
Tytuvény Zmoniy kartu isskrido du kartus daugiau negu zmoniy i§ Siluvos. Magdalena dar
uzsiminé, kad i$ Ariogalos garantuotai iSskrido senitino pad¢jéjas Robertas Endrijaitis. Kiek Zzmoniy
komandoje buvo i$ paciy Raseiniy?

(A) 10 (B) 15 (©)20 (D) 17 (E) 18

SPRENDIMAS
Pazymékime paciu Raseiniy atstovus raide R, Ariogalos — A, Tytuvény — T , o Siluvos S, tada,
remdamiesi salyga, privalome rasyti
R+A+T+S=30.

Toliau turime pripazinti, kad

A+S= (12)R
ir

A+T=28.

O tai, kad i$ Ariogalos tikrai kazkas i$skrido, reisSkia kad A > 0.
I§ salygos A + S = (1/2)R iieina, kad 2A + 28 = R ir todél jrasius i pirmaja, pagrinding salyga
turésime 3A + T + 3S =30. I§ salygos A + T = 28 i§spausime, kad 3A + T+ 38 =2A + A+ T + 35
=2A +28+38=2A+ 55 = 30.
IS to, ka gavome, arba i§

2A+ 58 = 30




matome, kad A dalijasi i§ 5, o S yra lyginis. Vadinasi, S yra 0, 2, 4 arba 6. Toliau, S negali buti 0,
nes tada ir A ir T bus nuliai, o pasakyta, kad i§ Ariogalos kazkas yra. Jeigu S biity 2, tai tada baty,
kad A+ T =2S =4, 0 kadangi A >0 ir A dalijasi i§ 5, tai A + T negali bati tik 4. Panagiai S negali
biti 6, nes tada A biity 0, o yra ne taip.

Lieka vienintelé galimybé S = 4, atvedanti prie A + T = 8, vadinasi, tada A, kaip besidalijantis i3 5,
Siryralygus. Tada Tyra3irR=30-5-3 -4 =18 ir todél kaip teisingg renkames atsakyma E.
ATSAKYMAS

[ kosmosg i§ paciy Raseiniy i$skrido 18 Zmoniy arba E.

3. Magdalena Raseiniské savo antkui Rokui verda ir pliko ir maiSo dvieju stebuklingy arbaty —
puplaiskiy ir pelynu — kokteili. Antikas Rokas tuos kokteilius labai noriai geria ir yra sveikas bet
kuriuo mety laiku. Vienas pilnas firminis mociutés vieny puplaiskiy arbatos kauselis duoda Rokui
energijos lygiai vienai valandai, o vienas pilnas firminis mociutés pelyny arbatos kauselis duoda
Rokui energijos jau iStisoms 4 valandoms

Kokiu santykiu reikéty maisyti puplaiskiy arbata su pelyny arbata, kad gautume viena pilng firmini
mociutés Magdalenos RaseiniSkés kokteilio kauselj, duodanti mylimam antkui Rokui energijos
lygiai 2 valandoms?

(A) 1:1 (B)3:2 (©)5:3 (D) 2:1 (E) 4:1

SPRENDIMAS

Pagal salyga pilnas kauSelis grynai puplaiskiy arbatos duoty energijos valandai, vadinasi, pusg
puodelio duoty energijos pusvalandziui — ketvirtis puodelio — 15 minuciy ir taip toliau, vadinasi
jeigu Magdalenos Raseiniskés aniikui ruoSiamame arbaty miSinyje puplaiskiy arbatos dalis sudaro

M procenty, tai toji miSinio dalis suteiks energijos % valandos.

Toliau matome, kad jeigu likusi miSinio dalis skaiCiuojant procentais yra pelyny arbata, tai tos
keturis kartus energetiSkai stipresnés arbatos dalis procentais yra 100 — M ir ji duoda energijos

4. 100-M valandos.

Pagal salyga
M 4. 100-M _

100 100

2

ir
M +4(100 — M) = 200.
ISsprende gauname jog M yra

200
3 b
todél
100 - M
yra
100
3

ir todé¢l arbatas reikia maiSyti santykiu 2 : 1 ir renkames teisinga atsakyma D.

ATSAKYMAS.

Pilname Magdalenos Raseiniskés miSinio puodelyje puplaiskiy ir pelyny arbatos miSinyje turi biiti
dvi dalys puplaiskiy ir viena dalis pelyny arbatos, nes tada ,,puplaiskiné* arbaty misinio dalis duos
arbatos dviem treciosioms valandos, o ,,pelyniné* dalis, kuri yra keturiskart ,stipresné®, duos
energijos keturioms treciosioms valandos, arba i§ viso pilnas miSinio puodelis duos aniikui
energijos dviem valandoms.



4. Mociutés darZelyje buvo didziulé staciakampio ABCD formos lysvé. Mociuté paprasé anukeli
Tada parengti tos lysvés padalinimo i 5 vienodas lysveles plana taip, kad kiekvienos staciakampés
lysvelés perimetras biity 20 raseiniSsky metry (zr. brézini). Kita diena antikélis labai nudziugino
mociutg tuo, kad jis ne tik padaré tai, ko buvo praSomas, bet dar ir nustaté, kokio ploto yra visa
pradiné mociutés staciakampio 4ABCD formos lysvé.

D C

A B

Kokio ploto yra pradiné didziulé mociutés Magdalenos Raseiniskés lysve?
(A) 72 (B) 112 (©) 120 (D) 140 (E) 150

SPRENDIMAS

Staciakampiuko ilgesniaja krasting — jo ilgi — pazymékime x, o jo ploti — y. Tada 18 salygos, savaime
suprantama, turime, kad 2x + 2y = 20 arba x + y = 10.

Liaudies zodziais atitariant visa skambéty taip: staciakampiuko ilgio ir ploc¢io suma yra 10.
Pasizitiréje i brézinj puikiai matome, kad dvigubas stac¢iakampiuko ilgis yra toks pats kaip trigubas
jo plotis arba 2x = 3y.

Spresdami drauge su lygtimi x + y = 10 neiSvengiamai gausime, kad x =6, 0y =4.

Antrg karta paeiliui pasizitréje { brézini matome, kad pradinio stac¢iakampio ABCD plotas yra lygus
jo ilgio 3y (=2x) ir jo ploCio x + y sandaugai arba 12 - 10 = 120 raseinisky (jau kvadratiniy) metruy.
Todél teisingas atsakymas yra C.

ATSAKYMAS

Pradinio staciakampio ABCD plotas yra 120 raseinisky kvadratiniy metry.

5. Lygti xy + x + y =3 sprendziame sveikaisiais skaiciais ir tuojau pat matome, jog, imdami ir x, ir
y abu po 1, tikrai gauname teisinga lygybe. Mokslo bei protingy vadovéliy kalba tada ir sakoma,
kad pora (1; 1) yra tos lygties sprendinys. Teskite lygties sprendima ir suraskite, kiek sprendiniy
sveikaisiais skaiciais turi §i lygtis?

(A)4 (B)6 <3 (D)7 (E)S

SPRENDIMAS
Visi daugybe karty yra mat¢ daugini
(x+D(y+1) =xy+x+y+1,
kuris Siuo atveju yra pagrindiné technologiné uzdavinio sprendimo dalis.
Lieka uzrasyti, kad
xy+x+y+1=(x+)(y+1)=4
ir iSvardinti visas galimybes 4 virsti dvieju sveikyju skaiCiy sandauga, kuriy yra 6, nes
4=4)--D=(-2)"(-2)=(-D)-(4=14=2-2=4"1.
Taip gautume 6 lygciy sistemas, kurios duoty 6 galimas sprendiniy poras.
PavyzdZiu galime paimti vieng i$ 6 galimy sistemy

x+1=-1
y+l=-4

duodancia viena i§ 6 sprendiniy pory (-2,-5). Kitos poros yra (-3,-3), (-5, -2), (0, 3), (1, 1) ir (3, 0).



Kadangi yra SeSios tinkamos sprendiniy poros, tai turime rinktis kaip teisinga atsakyma biitent
atsakyma B.

ATSAKYMAS

Lygtis xy + x + y =3 turi 6 sveikuyju sprendiniy poras arba B.

6 (Mylimas modernistés Magdalenos Raseiniskés uzdavinys, nuo kurio pagarba neissenkantiems
mociutés talentams tuojau pat prisipildo visi arvitmetiskai brandius jos anitkai, jy kaimynai ir
draugai).
Nagrinékime skaiciy, kuris prasideda skaiciy grupe

122333444455555666666......
ir kuriame kiekvienas sekantis skaicius ir toliau yra rasomas lygiai tiek karty, kokio didumo jis yra.
Skaiciaus formavimas baigiamas parasius 2014-ta jo skaitmeni.
Koks yra paskutinysis 2014-asis to istabaus Magdalenos RaseiniSkés suformuoto skaiCiaus
skaitmuo?
(A)S B)7 ©) 4 D)5 (E)9

SPRENDIMAS
Visiems vienazenkliams skai¢iams ,,atstovauti pakanka

1+2+3+4+5+6 +7+8 + 9,
arba 45 skaitmenuy.
»duatstovauti“ visiems grynai dvizenkliams skai¢iams reikéty

2(10+ 11+ 12+ 97+ 98 + 99)
arba

109 - 90 = 9810

skaitmenu.
Todél skaiciaus raSymas baigsis kartojant biitent dvizenklius skaiCius. Kadangi 2014 yra lyginis
skaiCius, o kartojant vienazenklius skaicius prireiks nelyginio skai¢iaus — nes 45 — skaitmenuy, tai
atsakymui gana zinoti, kartojant kurios deSimties skaicius pasiekiame 2014 skaitmenj — nes biitent
tas deSim¢iy — o ne vienety — skaitmuo ir bus paskutinysis 2014-sis skaitmuo.
O tam, savo ruoStu, gana nustatyti pirmaji toki n, kad suma 45 + 2( 10 + 11 + 12 + ... + n )
»persirita® per 2014.
Matome, kad
45+2(10+ 11+ 12+ 13+ 14+ 15+ 16+ 17 +18 +19) =45 +29 - 10 = 290 + 45 = 335, todél
pirmosios desimties skaiciy kartojimo dar bus ne gana.
Pakartoje visus ir antrosios deSimties skaitmenis jau turétume skaiciy turintj
45+2(10 + 11 + 12 +...4 27 + 28 +29) =45 + 39-20 = 45 + 780 = 825 skaitmenis.
Toliau visy skaiciy iki pat 39 pakartojimas pridéty dar
2(30+31+32+...+37+38+39) = 69-10 = 690 skaitmeny ir ju i$ viso jau bity 825+690 = 1515 .
Galiausiai visy skaiCiy iki pat 49 pakartojimas pridéty dar 2(40+41+42+...+47+48+49) arba 8§90
skaitmeny ir bitent ,ketvirtoje deSimtyje suma persiristy per 2014 ir todél kaip teisinga
privalétume imti atsakyma C.
ATSAKYMAS
Paskutinis skaitmuo yra 4 arba C.

7. (Apie kuri, kai padrasédavo labai mégdavo pakalbéti Kryzkalnio aritmetinis elitas.) Raskite
natiiralivosius skai¢ius m ir n, jeigu yra Zinoma, kad i§ Zemiau paraSytyju lygybiu dvi yra teisingos,
o trecioji — klaidinga: 1) 4m + 9n =135,2) 9m + 4n =135, 3) 6m + 11n = 240.

Atsakyme uzraSykite skaiciy m ir n suma m + n.

(A) 40 (B) 8 (©)25 (D) 30 (E) 18



SPRENDIMAS
Pirmiausiai pastebékime, kad jeigu kartais mums pasisekty jrodyti, jog tu dviejy natiiraliyjy skaiciy
m ir n suma m + n negali buti sveikasis skaiCius, tai nieku gyvu sveiki negali biti ir abu tie
natralieji skaiciai m ir n.
Tai yra aiSku: jeigu jie abu atskirai galéty buti sveiki, tai sveika garantuotai biity ir ju suma.
Belieka baigti darbus.
Pastebékime, jog sudéje pirmaja ir antraja lygybes gauname, kad
13m+13n = 13(m + n)=135+135=270.
Kadangi 270 i§ 13 nesidalija, tai m + n negali buti sveikasis skaiCius, todél sveikaisiais (ar
nattraliaisiais) negali biiti ir abu tie skaiciai atskirai (vienu metu).
Kadangi sudéje pirmaja ir antraja lygtis gauname kazka neimanomo, todél pagal to uzdavinio salyga
iSeina, kad viena ty dvieju lyg¢iy — pirmoji arba antroji — yra ,,bloga“, arba ,,neigyvendinama.*
Toliau jau visai nebesunku iZvelgti, jog i§ treciosios lygybés iSskaiCiavus pacia pirmaja gautume,
Jog
2m +2n=240—-135=105.
Si lygybé taip pat neigyvendinama nei natiiraliaisiais, nei sveikaisiais skaiiais, nes vienoje puséje
yra lyginis skaiCius 2n + 2m, o kitoje yra nelyginis skaicius 105.
Todél, lygiai taip pat, kaip anksc¢iau padarome iSvada, kad viena i§ dviejuy lygybiuy — pirmoji arba
trecioji — yra ,,bloga®.
Atsizvelgiant | ankstesnes kalbas matome, kad ,,bloga“ tada yra pati pirmoji lygybé.
Jeigu taip, tai tada geros lygybés yra antroji su treciaja,
Belieka jas iSspresti kartu.
IS trigubos treciosios lygybés atéme dviguba antraja gautume
33n—8n =25n=240-3-135-2=720-270=450

arba
n=18 otadam=7,
0 ju suma
m+n=25
ir todél renkamés kaip teisinga atsakyma C.
ATSAKYMAS

Natiiraliyjy skaiCiy m ir n suma m + n yra lygi 25.

8. (Uzdavinys, kuris intelektinio pakilimo valanda yra meégstamas Jurbarko Sviesuomenés)
I8kilajame n-kampyje visu kampuy, galbit iSskyrus viena, didumai yra lygts 150°.

Suraskite, kiek i§ viso yra tokiy galimy # reikSmiy.
(A)3 (B) 4 ©) 5 (D) 6 (E) 7

SPRENDIMAS
Kadangi iskilasis n-kampis natiiraliai ,,supjaustomas® | n — 2 trikampius, todél pagal salyga jo visu
kampy sumos didumas yra
(n—2)-180°,
todé¢l pagal salyga
(n—2)180°=(m—-1)150°+a,

kur a yra tarp 0° ir 180°.
Spresdami gauname
_a

30°
ir todél visos galimos # reikSmés yra 8, 9, 10, 11 ir 12 ir todél renkamés atsakyma C.
ATSAKYMAS
Yra 5 galimos » reikSmés 8,9, 10, 11 ir 12 arba C.

n +7




9. AStuonios kortelés sunumeruotos skaiciais nuo 1 iki 8. Jos idétos | dézutes M ir N. Abiejy
dézuciy korteliy numeriy sumos yra lygios. Dézutéje M yra trys kortelés. Tada biitinai

(A) dézutéje N bent trys kortelés turi nelyginius numerius (B) Dézutéje N keturios kortelés turi
lyginius numerius (C) Dézutéje N néra kortelés su numeriu 1 (D) Dézutéje N yra kortelé su numeriu
2 (E) Dézutéje N yra kortelé su numeriu 3.

SPRENDIMAS

Pirmiausiai pastebékime, jog visuy sveikyjy skai¢iynuo 1 iki §suma 1 +2+3+4+5+6+7+8
yra lygi 36, todél tos kalbamosios lygybés atveju abiejose pusése abi sumos turi biiti abi po 18.
Kadangi dézutéje M yra tik trys kortelés, tai, suprantama, kad yra visai paprasta ,iSvardinti®, kas
toje dézutéje M ,,dedasi®.

Pastaba.

Kai vardinsime, kas ten ,,dedasi®, tarp skaiciy raSysime pliuso Zenklius, tuo primindami, tik
tenorédami priminti, kad aibén M ar N ,perSamus“ elementus, tikrindami, ar jie ten tikrai gerai
paklitina, sudedame, Zitirédami, ar ju visy suma tikrai yra 18.

Ten gali ,,détis“ 3 + 7+ 8, 4 + 6 + 8 (jei ten didziausia yra kortelé 8).

Ten gali ,,détis“ 5 + 6 + 7 (jei ten didZiausia yra kortelé 7)

Ir nieko kito ten vykti negali.

Todél dézutéje N gali ,,détis“ tokie dalykai.
1+2+4+5+6(),1+2+3+5+7({b).irl+2+3+4+8(c).

Turédami ,,jvykiy kartoteka™ perzitirime sitilomus atsakymus.

Pats pirmasis atvejis 1 +2 + 3 + 5 + 6 eliminuoja atsakyma (A), kuris mane, kad dézutéje N yra
bitinai bent trys nelyginiai skaiCiai.. Per ji taip pat yra eliminuojamas atsakymas (B), kuris mané,
kad sumoje 18 gali pasitaikyti keturi lyginiai démesys, nes nei viename i$ trijy iSvardinty atvejy taip
néra.

Sioje vietoje galima biity ir ,,susamprotauti“. Jeigu dézutéje galéty biti keturios nelyginés kortelés,
tai tada visos 4 esamos lyginés kortelés 2, 4, 6 ir 8 ten ir rastysi, taciau tada ju visy, dar tik keturiy,
suma bty 2 + 4 + 6 + 8 yra jau 20, o tai negerai, nes kas per daug, tas ,,nesveika“.

Toliau, tai, kad visais trimis atvejais dézutéje N yra 1, eliminuoja atsakyma C.

Kadangi visais trimis atvejais dézutéje N yra kortelé su skaic¢iumi 2, tai teisingas yra atsakymas D.
(nes pirmasis pavyzdys (a) eliminuoja ir atsakyma E — pavyzdyje (a) yra ,,apsieinama® be skaiciaus
3).

Todél teisingas yra atsakymas D.

ATSAKYMAS D.

10. Magdalena Raseiniské savo sumaniam kaimynui Jurguciui Gréblitnui, kai ji iStiko pirmieji
zvaigzdziy ligos poZymiai, pasiiillé per be klaidy per kokias 2 valandas iSspresti toki Vidukléje ir
Nemaksciuose vietiniy 10-meciy gudrociy labai mégstama uzdavini, kuriame reikia surasti visus 4-
zenklius skaicius, kurie dalijasi be liekanos i§ 11 ir kuriuose po viena karta pasitaiko visi
skaitmenys 1, 2, 3 ir 4 — ir jokie kiti.

Po 5 valandy Jurgutis nejucia rydamas nevilties asaras prisipazino, kad jis nebeatsimena dalumo i§
11 pozymio ir todél tespéjo surasti vos vieng toki skaiciy.

Magdalena Raseiniské maloniai jam paaiskino, kad keturzenklis skaiCius, uzraSomas tik
skaitmenimis 1, 2, 3 ir 4, jeigu tie skaitmenys jame pasitaiko visi tik po karta, dalijasi i§ 11 tada ir
tiktai tada, kai pirmojo ir treciojo skaitmeny suma yra lygi antrojo ir ketvirtojo skaitmeny sumai,
kaip, pavyzdziui, kad yra su skai¢iumi 1243 ir kilniadvasiskai davé Jurguciui dar 5 valandas
visiems tokiems skai¢iams surasti.

Tokiy 4-zenkliy skaiciu, kuriuose po karta pasitaiko visi skaitmenys 1, 2, 3 ir 4 ir kurie dalijasi be
liekanos i§ 11, i§ viso yra

(A) 8 (B) 10 ©) 9 (D)7 (E)4

SPRENDIMAS.



Kadangi pagal 4-Zenkliy skaiciy, kuriuose po viena karta pasitaiko kiekvienas is skaiciy 1, 2, 3 ir 4
dalumo i§ 11 pozymi, pirmojo ir treciojo skaitmens suma turi bati lygi antrojo ir ketvirtojo
skaitmens sumai, tai, kadangi 1 + 2 + 3 + 4 = 10, todél pirmojo ir treciojo tokio skaic¢iaus skaitmeny
suma yra lygi 5 — kaip ir antrojo ir ketvirtojo skaitmens skaitmeny suma.

Todél yra galimi 2 atvejai:

(A) pirmasis ir treCiasis skaitmenys pakaitomis yra 1 ir 4 (tada antrasis ir ketvirtasis skaitmenys
pakaitomis yra 2 ir 3, arba, atvirksc€iai, pirmasis ir treciasis skaitmenys pakaitomis yra 2 ir 3 (o tada
antrasis ir ketvirtasis pakaitomis yra 1 ir 4.

Pirmuoju atveju nuosekliai iSras¢ esamas galimybes gausime skaicius 1243, 4213, 1342, 4312, o
antruoju atveju 2134, 3124, 2431 ir 3421.

Todél 18 viso yra 8 tokie skaiciai ir i§ esamy sitllomy 5 atsakymy teisingas yra atsakymas E.
ATSAKYMAS

Yra 8 keturzenkliai skaiciai, kuriuose po karta sutinkami visi skaitmenys 1, 2, 3 ir 4 ir kurie dalijasi
be liekanos i§ 11.



PENKIOLIKTOJI RUDENINE INDIVIDUALIOJI RASEINIU KRASTO OLIMPIADA
PROFESORIAUS JONO KUBILIAUS TAUREI LAIMETI
Raseiniai, 2014-10-24
UZDAVINIU SPRENDIMAI

1.Karta Magdalena Raseiniské pasitilé toki uzdavini Raseiniy kraSto jaunuomenés skaitinei kulttrai
zadinti bei sveikam sumanumui vystyti.
Triju zodziy sakinyje
TEN JIS VARO
raides reikia pakeisti skaitmenimis taip, kad skirtingos raidés biity pakeistos skirtingais skaitmenims
ir tada suskaiciuoti gautyjuy trijy skaic¢iy TEN, JIS ir VARO suma
TEN +JIS + VARO.
Pavyzdziui, jeigu skirtingas raides T, E, N, J, [, S, V, A, R, O pakeistume atitinkamai skaitmenimis
1,2,3,4,5,6,7,8,9ir 0, tai gautume suma
123 +456 + 7890 = 8469.
Ar galima skirtingas raides paleisti skirtingais skaitmenimis taip, kad:
(A) Gautoji suma biity 34567
(B) Gautoji suma buty 2016?
(C) Kaip Jums atrodo, ar pavykty taip darant gauti ir miisy ,,mety skaic¢iy* 2014?
SPRENDIMAS
(A) Galima, pavyzdziui, 2487 + 319 + 650 = 3456
(B) Galima, pavyzdziui, 1092 + 378 + 546 =2016
(C) Ne, negalima, nes bet kaip pakeitus skirtingas raides, kuriy yra 10 ir kurios visos yra skirtingos,
gauname skai¢iy suma, | kurig po viena karta jeina visi 10 skirtingy skaitmeny. Tokia suma visada
dalijasi i§ 9, o skaiCius 2014 i$ 9 nesidalija.
ATSAKYMAS
(A) Taip (B) Taip (C) Ne

2. Net 30 Raseiniy krasto atstovy iSvyko i Tarpgalaktini Aritmetikos kongresa. Kiekvienas i$ ju
buvo uzsirases arba esanciu i§ paciy Raseiniy, arba i§ Ariogalos, arba i§ Tytuvény, arba i$ Siluvos.
Pati Magdalena Raseiniske, iSlydéjusi ir palaiminusi juos kelionén, pastebéjo, kad Ariogalos ir
Siluvos zmoniy skai¢ius kartu sudaro puse Zmoniy i§ pa¢iy Raseiniy skailiaus, o Ariogalos ir
Tytuvény Zmoniy kartu isskrido du kartus daugiau negu zmoniy i§ Siluvos. Magdalena dar
uzsiminé, kad i$ Ariogalos garantuotai iSskrido senitino pad¢jéjas Robertas Endrijaitis. Kiek Zzmoniy
komandoje buvo i$ paciy Raseiniy?
SPRENDIMAS
Pazymékime paciy Raseiniy atstovus raide R, Ariogalos — A, Tytuvény — T , o Siluvos S, tada,
remdamiesi salyga, privalome raSyti
R+A+T+S=30.

Toliau turime pripazinti, kad

A+S= (12)R
ir

A+T=28.

O tai, kad i$ Ariogalos tikrai kazkas i$skrido, reiskia kad A > 0.
I§ salygos A + S = (1/2)R iSeina, kad 2A + 28 = (R ir todél jrasius { pirmaja, pagrinding salyga
turésime 3A + T+ 3S =30. I§ salygos A + T = 28 i§spausime, kad 3A + T+3S =2A + A + T + 35
=2A +25+35=2A+ 55 = 30.
IS to, ka gavome, arba i§

2A+ 55= 30
matome, kad A dalijasi i§ 5, o S yra lyginis. Vadinasi, S yra 0, 2, 4 arba 6. Toliau, S negali buti 0,
nes tada ir A ir T bus nuliai, o pasakyta, kad i§ Ariogalos kazkas yra. Jeigu S biity 2, tai tada batu,



kad A + T =2S =4, o kadangi A > 0 ir A dalijasi i§ 5, tai A + T gali biiti tik 4. Panasiai S negali
biti 6, nes tada A biity 0, o yra ne taip.

Lieka vienintelé galimybé S = 4, atvedanti prie A + T = 8, vadinasi, tada A, kaip besidalijantis i3 5,
Siryralygus. Tada Tyra3irR=30-5-3-4=18.

ATSAKYMAS

I kosmosa i$ paciy Raseiniy iSskrido 18 Zmoniu.

3.Magdalena Raseiniské savo antikui Rokui verda, pliko ir maiSo dvieju stebuklingy arbaty —
puplaiskiy ir pelynu.- kokteili. Aniikas Rokas tuos kokteilius labai noriai geria ir yra sveikas bet
kuriuo mety laiku. Vienas pilnas firminis mociutés vieny puplaiskiy arbatos kauselis duoda Rokui
energijos lygiai vienai valandai, o vienas pilnas firminis mociutés pelyny arbatos kauselis duoda
Rokui energijos jau iStisoms 4 valandoms

Kokiu santykiu reikéty maisyti puplaiskiy arbata su pelyny arbata, kad gautume viena pilng firmini
mociutés Magdalenos RaseiniSkés kokteilio kauselj, duodanti mylimam antkui Rokui energijos
lygiai 2 valandoms?

SPRENDIMAS

Pagal salyga pilnas kausSelis grynai puplaiskiy arbatos duoty energijos valandai, vadinasi, pus¢
puodelio duoty energijos pusvalandziui — ketvirtis puodelio — 15 minuciy ir taip toliau, vadinasi
jeigu Magdalenos Raseiniskés aniikui ruoSiamame arbaty miSinyje puplaiskiy arbatos dalis sudaro

M procenty, tai toji miSinio dalis suteiks energijos 100 valandos.

Toliau matome, kad jeigu likusi miSinio dalis skaiCiuojant procentais yra pelyny arbata, tai tos
keturis kartus energetiSkai stipresnés arbatos dalis procentais yra 100 — M ir ji duoda energijos
4 100-M

valandos.

Pagal salyga
M 4. 100-M _5

100 100

ir
M +4(100 — M) = 200.
ISsprende gauname jog M yra

200

3 b
todel

100 - M
yra
100

3
ir todé¢l arbatas reikia maiSyti santykiu 2 : 1.
ATSAKYMAS.

Pilname Magdalenos Raseiniskés miSinio puodelyje puplaiskiy ir pelyny arbatos miSinyje turi biiti
dvi dalys puplaiskiy ir viena dalis pelyny arbatos, nes tada ,,puplaiskiné* arbaty miSinio dalis duos
arbatos dviem trec¢iosioms valandos, o ,,pelyniné* dalis, kuri yra keturiskart ,stipresné®, duos
energijos keturioms treciosioms valandos, arba i§ viso pilnas miSinio puodelis duos aniikui
energijos dviems valandoms.

4. Mociutes darzelyje buvo didziulé stac¢iakampio ABCD formos lysvé. Mociuté paprasé anukeli
Tada parengti tos lysvés padalinimo i 5 vienodas lysveles plana taip, kad kiekvienos sta¢iakampés
lysvelés perimetras biity 20 raseiniSky metry (Zr. brézinj). Kita dieng antikélis labai nudziugino
mociute tuo, kad jis ne tik padaré tai, ko buvo prasomas, bet dar ir nustaté, kokio ploto yra visa
pradiné mociutés statiakampio 4BCD formos lysvé.



A B

Kokio ploto yra pradiné didziulé mociutés Magdalenos Raseiniskés lysve?

SPRENDIMAS

Staciakampiuko ilgesniaja krasting — jo ilgi — pazymékime x, o jo ploti — y. Tada i8S salygos, savaime
suprantama, turime, kad 2x + 2y = 20 arba x + y = 10.

Liaudies zodziais atitariant visa skambéty taip: staciakampiuko ilgio ir plo¢io suma yra 10.
Pasizitiréje i brézinj puikiai matome, kad dvigubas stac¢iakampiuko ilgis yra toks pats kaip trigubas
jo plotis arba 2x = 3y.

Spresdami drauge su lygtimi x + y = 10 neiSvengiamai gausime, kad x =6, 0y =4.

Antrg karta paeiliui pasizitréje { brézini matome, kad pradinio stac¢iakampio ABCD plotas yra lygus
joilgio 3y (=2x) ir jo ploCio x + y sandaugai arba 12 - 10 = 120 raseinisky (jau kvadratiniy) metry.
ATSAKYMAS

Pradinio staciakampio ABCD plotas yra 120 raseinisky kvadratiniy metry.

5. Lygti xy +x + y =3 sprendziame sveikaisiais skaiciais ir tuojau pat matome, jog, imdami ir x, ir
y abu po 1, tikrai gauname teisinga lygybe. Mokslo bei protingy vadovéliy kalba tada ir sakoma,
kad pora (1; 1) yra tos lygties sprendinys. Teskite lygties sprendima ir:
@O Nurodykite kita tos lygties sprendini sveikaisiais skaiciais;
(I)  Nurodykite dar du tos lygties sprendinius sveikaisiais skaiciais;
(IIT)  Suraskite visus tos lygties sprendinius sveikaisiais skaiciais.
SPRENDIMAS
Visi daugybe karty yra matg daugini
(x+D(y+1) =xy+x+y+1,
kuris $iuo atveju yra pagrindiné technologiné uzdavinio sprendimo dalis.
Lieka uzrasyti, kad
xy+x+y+1l=(x+DH(y+1)=4
ir iSvardinti visas galimybes 4 virsti dvieju sveikyjuy skaic¢iy sandauga, kuriy yra 6, nes
4=-4)--D=(2)(-2)=C-D - (4=14=2-2=4"-1.
Taip gautume 6 lygciy sistemas, kurios duoty 6 galimas sprendiniy poras.
Pavyzdziu galime paimti vieng i$ 6 galimy sistemy

x+l1=-1
y+l=-4

duodancia viena i$ 6 sprendiniy pory (-2,-5). Kitos poros yra (-3,-3), (-5, -2), (0, 3), (1, 1) ir (3, 0).
Vadinasi, yra $eSios tinkamos sprendiniy poros.
ATSAKYMAS Lygtis xy + x + y =3 turi 6 sveikyju sprendiniy poras



