Rietavo XV komandiné matematikos olimpiada

mokytojo Kazio SikSniaus taurei laiméti
Rietavas
2016 11 11
9-10 klasés

1 uzdavinys. Mykolas sugalvoja skaiciy, tada padalija jj i$ dvejetu didesnio skaic¢iaus ir rezultata
atima i$ vieneto. Sj skirtumg padalija i$ skaic¢iaus, vienetu mazesnio uz pradinj sugalvoty skaiciy,
ir gauna 2—17 Kokj skaiciy galéjo sugalvoti Mykolas?

2 uzdavinys. Du zmonés stovi toje pacioje vietoje prie gelezinkelio. Kai juos pasiekia prava-
ziuojancio traukinio priekis, jie pradeda eiti priesingomis kryptimis lygiagreciai gelezinkeliui. Kai
kiekviena is ju pasiekia traukinio galas, jie sustoja nu¢je atitinkamai 30 m ir 40 m. Koks yra
traukinio, vaziuojancio pastoviu greiciu, ilgis, jei abu Zmonés ¢jo vienodu pastoviu greiciu?

3 uzdavinys. Funkcija f tenkina lygti f(x) +1 = w su visais realiaisiais skaiciais x.
Jei f(—1) = f(1) = 5, kokia yra f(3) reiksmeé?

4 uzdavinys. Trikampio ABC kampas B yra statusis. Taskai M ir N yra atitinkamai krastiniy
AB ir BC vidurio taskai. Jei AN =24, 0 MC = 17, koks yra AC ilgis?

5 uzdavinys. Raskite staciakampio, kurio jstrizainé lygi 24 cm, o kampas tarp jstrizainiy lygus
60°, plota.

6 uzdavinys. Trikampyje ABC nubrézta pusiaukrastiné AD. Raskite kampo ZABC' diduma, jei
zinome, kad ZBAC' yra statusis, o ZC'DA = 30°.

7 uzdavinys. Rusné zaidzia su skai¢iuotuvu. Ji skaic¢iuoja, is keliy pagaliuky sudaryti jos parasyti
skaiciai. Pavyzdziui, paveikslélyje parasytas skaic¢ius turi lygiai 49 pagaliukus. Véliau ji paraso
didziausia skaiciy, kurj galima sudaryti is 13 pagaliuky. Koks tai skaicius?
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8 uzdavinys. Ar yra toks staciakampis, kurj galima sukarpyti j devynis kvadratus su krastiniy
ilgiais 2,5,7,9, 16, 25,28, 33 ir 367

9 uzdavinys. Kiekviena taisyklingos trikampés piramidés (zr. pav.) sie-
ng galima nudazyti raudonai arba meélynai. Kiek yra skirtingy budy nu-
dazyti piramide? (Du budai laikomi vienodais, jei vienu budu nudazyta
piramidé gali buti pasukta taip, kad jos kiekvienos sienos spalva sutapty
su kitu budu nudazytos piramidés atitinkamos sienos spalva.)

10 uzdavinys. Jonas Rietaviskis ir Kostas Gargzdiskis zaidzia tokj zaidima. Kruveléje guli 32
akmenukai. Abu zaidéjai i kruvelés pakaitomis ima arba vieng akmenuka, arba pirminj skaiciy
akmenuky tol, kol nebelieka nei vieno akmenuko. Laimi tas zaidéjas, kuris paima paskutinj akme-
nuka. Kostas Gargzdiskis pradeda zaidima. [rodykite, kad Jonas Rietaviskis visada gali laimeéti,
kad ir kaip zaisty Kostas Gargzdiskis.
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1 uzdavinys. Raskite lygties
2® + 187 + 30 = 2v/2% + 18z + 45

realiyjy sprendiniy sandaugg.

2 uzdavinys. Du zmonés stovi toje pacioje vietoje prie gelezinkelio. Kai juos pasiekia prava-
ziuojancio traukinio priekis, jie pradeda eiti priesingomis kryptimis lygiagreciai gelezinkeliui. Kai
kiekvieng is ju pasiekia traukinio galas, jie sustoja nue¢je atitinkamai 30 m ir 40 m. Koks yra
traukinio, vaziuojancio pastoviu greic¢iu, ilgis, jei abu zmonés éjo vienodu pastoviu greiciu?

3 uzdavinys. Funkcija f tenkina lygti f(z) + 1 = w su visais realiaisiais skaiciais z.

Jei f(—1) = f(1) =5, kokia yra f(3) reiksmé?

4 uzdavinys. Du realieji skaiciai = ir y tenkina lygybe: (x++v1+ 22)(y+ /1 + y?) = 1. Raskite
visas galimas x + y reikSmes.

5 uzdavinys. Tegu ABC — jvairiakrastis trikampis (trikampis, kurio visos krastinés yra skirtingo
ilgio), o AC — ilgiausia jo krastiné. Krastinéje AC' pazymeti tokie taskai P ir @), kad AP = AB
ir CQQ = CB. Apskritimo, apibrézto apie trikampj BP(Q), centra pazymékime O;, o apskritimo,
ibrézto i trikampj ABC, centra pazymékime O,. [rodykite, kad Siy apskritimy centrai Oy ir Os
sutampa.

6 uzdavinys. Staciojo trikampio ABC' jzambinés AB vidurio taskas pazymeétas raide M. Ant
statinio BC' (arba jo tesinio) pazymétas taskas D, toks, kad AC' = M D. Raskite kampo ZCDM
diduma.

7 uzdavinys. Sofija ant triju korteliy uzrase 6 skirtingus skai¢ius (po viena ant kiekvienos kortelés
pusés) taip, kad ant kiekvienos kortelés parasyty skaic¢iy suma buty ta pati. Tada ji padéjo korteles
ant stalo su atverstais skaiciais 44, 59 ir 38. Visi trys skaiciai, kuriy nesimato, yra pirminiai skaiciai.
Kokie tai skaiciai?

8 uzdavinys. Ar yra toks staciakampis, kurj galima sukarpyti j devynis kvadratus su krastiniy
ilgiais 2,5,7,9, 16, 25, 28,33 ir 367

9 uzdavinys. Kiekvieng taisyklingos trikampés piramidés (7zr. pav.) sie-
ng galima nudazyti raudonai, baltai arba mélynai. Kiek yra skirtingy budy
nudazyti piramide? (Du budai laikomi vienodais, jei vienu budu nudazyta
piramideé gali buti pasukta taip, kad jos kiekvienos sienos spalva sutapty
su kitu budu nudazytos piramidés atitinkamos sienos spalva.)

10 uzdavinys. Jonas Rietaviskis ir Kostas Gargzdiskis zaidzia tokj zaidimg. Kruveléje guli 32
akmenukai. Abu zaidéjai iS kruvelés pakaitomis ima arba viena akmenuka, arba pirminj skaiciy
akmenuky tol, kol nebelieka nei vieno akmenuko. Laimi tas zaidéjas, kuris paima paskutinj akme-
nuka. Kostas Gargzdiskis pradeda zaidima. [rodykite, kad Jonas Rietaviskis visada gali laiméti,
kad ir kaip zaisty Kostas Gargzdiskis.



