67-0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada
Kursénai, 2018 04 20
9-10 klasés

1. Raskite visus realiyju skai¢iy trejetus (z,y, z), tenkinancius lygciu sis-

tema

20 =3z 4+ 2z2y + v,
20 +y+ 32+ 6z2 =0,
3z =2z +y+ 3yz.

2. Duotas staciakampis ABCD, AB = 1, BC = 2. Istrizainéje BD
pasirenkame taska P, o krastinéje BC' — taska (). Kokig maziausiag
reikSme gali jgyti suma C'P + PQ?

3. Reikia nuspalvinti kiekviena aibés A = {1, 2, 3,4, 5,6, 7,8} skai¢iy. Skai-
¢ius 4 jau nuspalvintas raudonai. Jus galite spalvinti kiekviena is likusiy
skaic¢iy mélynai arba raudonai, bet privalote laikytis dviejy taisykliy:

i) jeigu skaiiai x ir y nuspalvinti skirtingai ir x 4+ y < 8, tai skai¢ius
x + y turi buti nuspalvintas mélynai;

ii) jeigu skaidiai x ir y nuspalvinti skirtingai ir z - y < 8, tai skai¢ius
x -y turi buti nuspalvintas raudonai.

a) Nurodykite bent du aibés A spalvinius.

b) Raskite visus aibés A spalvinius.

4. Raskite visas sveikyjy skai¢iy poras (z,y), tenkinancias lygybe

23 + 322y = 49° + 100.



11-12 klasés

1. Realieji skaiciai ayq, ao,. .., ajgo tenkina tokias salygas:
ay = az = ... 2= aj = 0,
a1 + as < 100,
ag +as+ -+ ajgo < 100.
a) Kam lygi didZiausia galima af + a3 + - - - + a3, reikSme?
b) Raskite visus skai¢iy rinkinius aq, as, . . . , @100, Su kuriais ji jgyjama.
2. Duotas staciakampis ABCD, AB = 1, BC = 2. Istrizainéje BD
pasirenkame taska P, o krastinéje BC' — taska (). Kokiag maziausia
reiksme gali jgyti suma C'P + PQ?
3. I kiekvieng lentelés 100 x 100 langelj jrasytas naturalusis skaicius. Bet
kuriy dviejy gretimuose langeliuose esanciy skaiciy skirtumas yra ne

didesnis uz 10. Jrodykite, kad bent SeSiuose langeliuose jrasyti vienodi
skaiciai. (Gretimilangeliai turi bendra krastine.)

4. Raskite visas natturaliyjy skaic¢iy poras (m,n), su kuriomis m?°'® + n

dalijasi is mn.



