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1. Besirpstant vySnioms Suvalkijoj, raudonoms, kad i§ to grazumo net nesugraudinamam Gelgaudisky
apsiverkt gali, mokytojas Beinakaraitis kazkaip nejucia prisiminé savo pirmajj spresta probleminj
skaiciy teorijos uzdavinj. Jame jis, tada dar visai paprastas berniukas, pamates 12 pirmyjy pirminiy
skaiciy
2-3-5-7-11-13-17-19-23-29-31-37

turéjo susigaudyti, kokie yra du paskutinieji tokios sandaugos skaitmenys. Tuos du paskutiniuosius tos
sandaugos skaitmenis Alvydas surado dar tg pacig diena, kada, poeto Zodziais tariant, tokia tyla
gyvybén smelkias, kad nesidziaugti uzdaviniu tuos du sandaugos paskutinius skaitmenis surades tikrai
negali. Taigi kokie yra tie du paskutinieji pirmyjy 12 pirminiy skai¢iy sandaugos skaitmenys ir kaip
juos surasti?

Sprendimas
Kiekvienas bent kiek geresnis tiek ir mokytojos Daivos, tiek ir mokytojo Alvydo, tiek ir bet kurio kito
mokytojo mokinys, iSvydgs toje pacioje sandaugoje dvejets ir penketa, gerai zino, kad tokios sandaugos
galas yra aiSkus, arba kitaip sakant, jis Zino, kad tokia sandauga baigiasi 0, nezilrint to, kokie buty kiti
tokios sandaugos daugikliai.
Kaip gal sakyty suvalkieciai ,,nulio tasyk i§ galo jau neiSvysi, nulj gale visada i§vysi“. Todél gana bty
susigaudyti, kokiu skaitmeniu baigiasi likusiy deSimties skaiciy sandauga
3-7-11-13-17-19-23-29-31-37.
Toliau visiems minétyjy mokytojy ir kitiems savarankiskai besimokantiems mokiniams yra aisku, kad
Siy deSimties dauginamyjy skai¢iy sandaugos paskutinis skaitmuo bus toks pats, koks bus jy paskutiniy
skaitmeny sandaugos paskutinis skaitmuo. Tai yra, mums pakakty suzinoti paskutinj sandaugos
3:7-1-3-7-9-3-9-1-7.
Dabar daugiklius 1 galime praleisti kaip jtakos sandaugos paskutiniam skaitmeniui neturincius (nes jo
nekeic¢iancius). Tada turétume nustatyti sandaugos
3-7-3-7-9-3-9-7=3-7)-3-7-09-3)-(9-7)=21-21-27-63
paskutinj skaitmenj, kuris yra toks pats, kaip jau tik keturiy skaiciy 1, 1, 7 ir 3 sandaugos
1-1-7-3=21
paskutinis skaitmuo, kuris yra, suprantama. yra lygus 1.
Atsizvelgiant | tai, kas yra sakoma pirmame sprendimo sakinyje, mes suradome, kad du paskutinieji
sandaugos skaitmenys yra 1 ir 0, arba, kad ty dvylikos pirmyjy pirminiy skaic¢iy sandauga baigiasi
skaitmenimis 10.
Atsakymas
Dvylikos pirmyjy pirminiy skaic¢iy sandauga baigiasi skaitmenimis 10.

2. Amzinojoje Suvalkijos sostingje dirbo toks didziulis virSininkas, vardu Antanas, kuris gyveno
kukliame namelyje visai netoli Vilkaviskio. Kiekvieng darbo dieng grieztai nustatytu laiku prie jo
namelio dury sustodavo automobilis, kurj vairuodavo Besvilpaujantis vairuotojas Vilius Vilkauskas,
kuris ir vezdavo virSininkg Antang j darbg. Sykj, ar tai dél laikrodzio persukinéjimy, ar dél kokiy kity
nepakei¢iamy aplinkybiy virSininkas Antanas i$¢jo vaZiuoti lygiai viena valanda anks€iau, negu
paprastai. Suvokes tai ir zinodamas, kad jo iStikimasis vairuotojas, BeSvilpuojantis vairuotojas Vilius,
tikrai 18vaziuos 1§ Marijampolés garaZy paimti jo jprastiniu laiku, virSininkas Antanas nusprendé eiti
jam priesais. Jiems susitikus Antanas i$ karto sédo masinon ir vaziavo darban, i kurj jis ta dieng atvyko



iStisas 20 minuciy anksCiau negu paprastai. Kiek minuciy vir§ininkas Antanas éjo péscias, jeigu jis
vaiks$to vienodu greiciu, o jo vairuotojas Vilius net ir vaziuoti sugeba visg laikg vienodu greiciu ir, be
to, nesugaista né¢ sekundés apsisukinédamas?
Sprendimas
Jeigu pasipaiSytume kokig nors jy judéjimo schema, tai bty visiSkai aiSku, kad tg jy kelio dalj, kurig
valanda anksCiau atsidirgs trasoje virSininkas Antanas spés sukarti iki susitikimo su vairuotoju,
,hormalig“ dieng jo vairuotojas turéty jveikti du kartus — nuvaziuodamas pas virSininkg ir kitg karta,
grizdamas kartu su juo. Tam jis ir iSeikvoty tas 20 minuciy, kurias dabar §ig neeiling dieng jiedu
,sutaupé®. Vadinasi, ta ,,viengubg“ kelio dalj, kurig sukaria virSininkas Antanas eidamas pasitikti
vairuotojo, vairuotojas Vilius vaziuoty 10 minuciy. Bet tada matome, kad virSininkas Antanas
prieSpriesiais turi buti ¢jgs 60 — 10 = 50 minuciy.
Formaliau kalbant, reikalai susiveda j pasakyma, kad toji valanda, kurig pelné virSininkas Antanas,
anksc¢iau iSeidamas vaziuoti darban, susideda i§ dar nezinomo jo ¢jimo laiko t iki susitikimo su
vairuotoju ir to laiko, kurj vairuotojas bty sugaiSes, po susitikimo vis tiek vaziuodamas iki Antano
namy (Viliui atsidiirus prie namy jprastu metu, toji papildoma valanda jau ir biity pra¢jusi). Todél
turime lygtj

60 =t + 20/2,
arba

t=50.

Atsakymas
VirSininkas Antanas ¢jo pasitikinédamas 50 minuciy.

3. Keturnaujienoje zmonés labai mégsta pildyti keturkampes lenteles, o patj didziausig pasisekimg toje
legendingje vietoje numanomai turi 4 X 4 matmeny lentelés. Paskutinés lenteliy pildymo mados
klyksmas yra paimti tokig tu$cia lentele ir uzpildyti ja visa, 1 kiekvieng langeli jraSant po vieng
skaitmenj nuo 1 iki 9. Tokia visiSkai uzpildyta lentelé yra vadinama lig pasakny pjaunancia Sirdj, jeigu
kiekviename jos 3 % 3 kvadrate jraSyty devyniy skai€iy suma dalijasi i§ 9. Nenuostabu, kad, stipréjant
globalizmo tendencijoms, Keturnaujienoje negaléjo neiskilti raktinis klausimas: o kiek gi tokiy lig
pasakny pjaunanciy Sirdj 4 x 4 lenteliy esama 1§ viso?

Sprendimas

Truputj pasukus galva galima ,,dasigalvoti iki tokiy ,,subtilybiy*.

Imkime tokig 4 x 4 lentelg

ir pasizitrékime } du kairiausius jos stulpelius ir j dvi Zemiausias jos eilutes. Bet kaip pasirinkime jy
skaiéius ir pazymékime juos A, B, C,D, E, F, G, H, I, J, KIir L.
Tada turésime lentele:

A |B
C|D
E|F |G |H
I |J |[K|L

Likusias 4 neuzpildytas vietas pazymékime simboliais X, Y, Zir T.



Tada ,,jau visa uZpildyta uzpildyta lentel¢ biity tokia:

A|B Y |T
C|D | X |Z
E|F |G |H
I |J |[K|L

Dabar sprendimo pabaiga jau visai arti — uztenka tik pastebéti, kad skaic¢ius A, B, C, D, E, F, G, H, I, J,
K ir L mes galime rinktis kaip tinkami — 12 skaiciy bet kaip, like skai¢iai X, Y, Z ir T tada nustatomi
vieninteliu budu.
Tikrai, apatiniame kairiajame lentelés 3 x 3 kvadrate po 12 skai¢iy A, ..., L pasirinkimo mes turétume
vienintelj biidg pasirinkti skaiciy X taip, kad visy 9 jo skai¢iy suma dalytysi i§ 9.
Vieninteliu budu pasirinke skai¢iy X, mes kairiajame virSutiniame bei deSiniajame apatiniame 3 X 3
kvadratuose vél turétume parinktus 8 skaitmenis ir ve¢l vienu vieninteliu biidu galétume parinkti dar
neparinktus skaitmenis Y ir Z taip, kad ir §iy 3 x 3 kvadraty visy devyniy skai¢iy suma dalytysi i$ 9.
Galiausiai likty dar neparinktas vienintelis deSiniojo virSutinio 3 x 3 kvadrato skai¢ius T, kurj ir vél
galétume parinkti vienu vieninteliu biidu, jeigu norétume, kad visy jo skaitmeny suma dalytysi be
liekanos i$ 9.
Tod¢l matome, kad rinktis 12 minétyjy skaitmeny

AB CDEFGHILKLirM
galime absoliuciai laisvai, ir po to lik¢ 4 skaitmenys yra nustatomi vieninteliu budu. Kadangi bet kuris
i$ skaitmeny

A B CDEFGHILKLirM
gali buti paimamas arba parenkamas 9 budais, tai, remiantis kombinatoriniu daugybos principu,
Suvalkijoje neretai vadinamu ,,skrybélai¢iy-rankinuky-bateliy pasirinkimo gausos® metodu, lenteliy
turétume lygiai

9:9:9:9:9:9:9-9-9-9.9.9=912

Atsakymas
Tokiy lenteliy, teisingai sprendziant Keturnaujienoje ir kitur, galima buty sudaryti 9 dvyliktame
laipsnyje arba 18 viso 282 429 536 481 tokias lenteles.

4. Besvilpaujantis Berniokas, nelyginant ,,8irdj tarsi dobila®, syki pjové staciaja trapecija ABCD, kurios
pagrindai yra 30 ir 50, o trumpesnysis Sonas 40, j dvi keturkampes lygiaplotes dalis taip, kaip tai yra
parodyta brézinyje. Perpjoves ja, jis nuS¢iuvo iSvydes, kad ,,kazko néra, kazko néra — lyg artimy* ir
puolé ieSkoti brézinyje grésmingais simboliais X ir y pazyméty atkarpy santykio X / y ir po dramatiskos
paieskos dar tg pacig dieng surado jj. Kam lygus tas lemtingasis santykis X /[ y?
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20 y
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Sprendimas
Pirmiausiai pastebékime, kad trapecijos plotas yra lygus jos abiejy (lygiagreciy) pagrindy sumos puset,
padaugintai i$ aukStinés. Misy atveju tas plotas biity



S=((30+50)/2)- (20 +20)=40 - 40 = 1600.

Todél abiejy keturkampiy ABQP ir PCDQ, j kuriuos yra perpjauta trapecija, plotas yra po 1600 : 2 =
800.
Sujunkime atkarpomis taska P su taskais B ir D. Tada trikampiai PCD ir PAB yra statieji ir jy plotai
S(PCD) ir S(PAB) yra lygus pusei jy statiniy sandaugos. Todél S(PAB)=20-50:2=1000 : 2 =500 ir
S(PCD)=20-30:2=600:2=300.
Todél trikampio DPQ plotas S(DPQ) gali biti gautas i§ keturkampio PCDQ ploto atémus sta¢iojo
trikampio PCD plota, arba, kitais zodziais,

S(DPQ) = S(PCDQ) — S(PCD) = 800 — 300 = 500.
Panasiai

S(BPQ) = S(PABQ) — S(PAB) =800 — 500 = 300.
Esame prasomi surasti atkarpy DQ ir QB ilgiy santyki. Mes turime ,,ant ty atkarpy“ sukonstruotus
trikampius DQP ir BQP su bendra virSiine taske P, kuriy plotus mes kg tik neva netycia suskaiciavome.
Bet tada tokiy trikampiy su plotais 500 ir 300 ploty santykis ir yra lygus (dél bendros aukstinés) jy
pagrindy santykiui, kurio mes kaip tik ir ieSkome.
Todél

S(DPQ) : S(BPQ)=500:300=5:3=DQ : BQ.
Atsakymas
Lemtingasis santykis x / y yra5/ 3.
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