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. Nubraukus naturaliojo skaiciaus n > 100 pirmus (i$ kairés) du skaitmenis, gautas skai¢ius
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. Isspreskite lygciy sistema:
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72
x4 — 322 4+ 25’
kai zinoma, kad
x
24Tz +5

pla)

kur a yra duotas realusis skaicius. Atsakymag uzrasykite dviejy daugianariy santykiu o(@)

. Isspreskite nelygybe:
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. Kiekvieno realiojo skai¢iaus y sveikoji dalis zymima [y]. ISspreskite lygti
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Irodykite, kad jei realieji teigiami skaiciai x,y, z tenkina lygybe = + y + z = 1, tai
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Nustatykite tris maziausias galimas skaiciaus n reiksSmes.

. Kiekvienam naturaliajam n nustatykite tokj didziausia naturalyji N, kuriam skaic¢ius 111...111,

sudarytas i§ 3" vienody skaitmeny, dalijasi i§ 3.

. Naturalusis skaic¢ius m turi tokj teigiama daliklj D, kad m = D? + d°, kur d yra skaiciaus m

maziausias daliklis, didesnis uz 1. Nustatykite, kiek daugiausiai teigiamy dalikliy gali turéti
skaic¢ius D? + d>.

. Irodykite, kad jei skaiciai p, ¢,  yra pirminiai, o skaiciai pq + 1, pr + 1, gr — p yra sveikyjuy

skaiciy kvadratai, tai ir skaicius p + 2qr 4 2 yra sveikojo skaiciaus kvadratas.

Naturalyjj skaiciy n vadinsime smarkiu, jei n! =1-2-3-....n dalijasi i§ n? + 1. Jrodykite:
a) yra be galo daug smarkiy naturaliuju skaiciy;

b) yra be galo daug naturaliyju skaiciy, kurie néra smarkus.
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I tam tikros lentelés langelius taip jrasyta po vieng is skaiciy 1 ir —1, kad uzrasius kiekvienos
eiluteés skaiciy sumg ir kiekvieno stulpelio skaic¢iy suma visos uzrasytosios sumos buty poromis
skirtingos. Ar tai gali buti a) 5 x 6 lentelé; b) 6 x 6 lentelé?

Kirmélé surado kubinj obuolj, padalyta i 3 x 3 x 3 kubeliy, ir jsigrauzé j viena i§ kampiniy
kubeliy. IS kiekvieno kubelio ji gali persliauzti j kita, jei tie kubeliai turi bendrg sieng. Kirmélé
nori nusliauzti j tolimiausia kampinj kubelj, persliauzdama i$ vieno kubelio j kita ne daugiau
nei 6 kartus. Tam ji turi pasirinkti, kuriais kubeliais sliaus. Keliais budais ji gali pasirinkti
reikiamg kubeliy seka?

Lygiakrastis trikampis padalytas i 9 vienodus lygiakrasc¢ius trikampélius. Taskai, esantys tri-
kampéliy virsunémis, tam tikra tvarka sunumeruoti skaic¢iais 1, 2, ..., 10. Kieviename tri-
kampélyje jrasyta jo trijy virsuniy skaic¢iy suma. [rodykite, kad tarp siy 9 skaiciy, jrasyty
trikampéliuose, yra trys, kuriy suma didesné uz 47.

Vienos paskaitos metu penki studentai buvo uzmige. Kiekvienas is jy buvo uzmiges lygiai
du kartus: pirma karta uzmigo paskaitai jau prasidéjus, pabudo, po kurio laiko vél uzmigo
ir vél pabudo paskaitai dar nepasibaigus. Jokie du i$ 20 jvykiy, kai kas nors uzmigdavo arba
pabusdavo, nejvyko vienu metu. Kiekvienai uzmigusiyjy studenty porai buvo toks laiko tarpas,
kai tie du studentai miegojo vienu metu. Jrodykite, kad buvo laiko tarpas, kai vienu metu
miegojo maziausiai trys studentai.

I 8 x 8 lentelés langelius taip jrasyta po vieng is skai¢iy 1 ir —1, kad kiekviename keturlangiame
2 x 2 kvadrate keturiy skaic¢iy suma buty lygi 2 arba —2. Jrodykite, kad lenteléje yra dvi
vienodos eilutés.

Staciajame trikampyje vieno kampo tangentas lygus %, o aukstiné, nuleista j jzambing, dalija

ja i atkarpas, kuriy ilgiy skirtumas lygus 2. Raskite Sios jzambinés ilgj.

Lygiakrascio trikampio ABC isoréje pazymeétas toks taskas M, kad atkarpos AM ir BC kertasi.
Raskite kampo M AB diduma, jei ZAM B = 20° ir ZAMC = 30°.

Staciakampio ABC'D krastinéje C' D pazymétas toks taskas F, kad ZAEB = ZAED. Raskite
staciakampio ABC'D plota, jei AB =2BC ir DE = 1.

Ibréztinio keturkampio ABC' D krastinés BC' vidurio statmuo kerta krastines BC' ir AB ati-
tinkamai taskuose M ir N. Trikampio CM N apibréztinis apskritimas kerta atkarpa C'D tas-
ke K # C. Irodykite, kad tiesées AD ir KM yra statmenos.

Taskas M dalija staciojo trikampio ABC' jzambing AB pusiau. Atkarpoje AC pazymétas
toks taskas D, kad CD = CM. Trikampiy ACM ir ABD apibréztiniai apskritimai kertasi
taske P # A. Irodykite, kad ties¢ AP dalija kampa BAC pusiau.



