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9-10 klasés
. Raskite visas funkcijas f(z), apibréztas sveikujuy skai¢iy aibéje ir jgyjan-
cias sveikasias reiksmes, kurios tenkina lygybe

fle+y) + fay) = f(x)f(y) +1

su visais sveikaisiais x ir y.

. Trikampio ABC krastinése BC' ir AC' pazyméti tokie taskai D ir F, kad
AD yra trikampio pusiaukampiné, o CD = C'E. Ties¢ DE ir kampo
ABC pusiaukampiné kertasi taske G. Irodykite, kad AG = DG.

. Seka, sudaryta is raidziy A ir B, yra vadinama paprasta, jei joje is
eilés einanciy raidziy A fragmenty ilgiai yra lyginiai, o i$ eilés einanciy
raidziy B fragmenty ilgiai — nelyginiai. (Pavyzdziui, sekos AA, BBB,
AAAABAA ir AABBBAA yra paprastos, taciau seka BBAAB néra
paprasta.)

Kiek yra paprasty seky, kuriy ilgis lygus 157

. Raskite visas sveikuyju skaiciy poras (a,b), su kuriomis galioja lygybé

3a°> +3b> —Ta—Th+4 =0.



11-12 klasés

. Raskite visas funkcijas f(x), apibréztas sveikyju skaiciy aibéje ir jgyjan-
cias sveikasias reiksmes, kurios tenkina lygybe

fle+y) + flay) = f(x)f(y) +1
su visais sveikaisiais x ir y.

. Irodykite, kad j Sesiakampj] ABCDFEF, kuriame AB = BC', CD = DFE,
EF =FAir LA = /ZC = /F, galima jbrézti apskritima.

. Netuscig naturaliyjy skaiciy aibe vadinsime puikia, jei joje néra tokiy

(nebiitinai skirtingy) skai¢iy a,b, ¢, su kuriais galioty lygybé a® = c.
(Pavyzdziui, aibé {2, 3} yra puiki, o aibé {2, 3,9} néra puiki, nes 3% = 9.)
Raskite didziausia naturalyjj skai¢iy n > 3, su kuriuo aibé {2,3,4,...,n}
yra dviejy puikiy aibiy sajunga.

. Pasinaudojes skai¢iuotuvu, Linas nustaté, kad skai¢iai 452 ir 5°2 prasi-
deda skaitmeniu 2, o skaic¢iai 4! ir 5! prasideda skaitmeniu 4. Remda-
masis savo skaic¢iavimais, jis tvirtina, kad jei su kokiu nors naturaliuoju
n abu skaiciai 4" ir 5" prasideda skaitmeniu a, tai a = 2 arba a = 4. Ar
Linas teisus?



