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1. Raskite visas tokias funkcijas f : R — R, kad
flx—zy) =zf(y) + (y — 1)*f(2)

visiems z,y € R.

2. Mokykloje yra n mokiniy, o mokyklos bibliotekoje n knygy. Kai kurie
mokiniai jau yra perskaite kai kurias knygas (nebutinai visi tas pacias).
Buvo nuspresta nenulinj skaic¢iy knygy perkelti j lentynas vestibiulyje.
[rodykite, kad galima taip pasirinkti nenulinj skaic¢iy knygy, kad vienas
is Siy teiginiy buty teisingas:

(1) Kiekvienas mokyklos mokinys yra perskaites po lyginj vestibiulyje
esanciy knygy skaiciy.

(2) Kiekvienas mokyklos mokinys yra perskaites po nelyginj vestibiu-
lyje esanciy knygy skaiciy.

3. Kvadrato ABC'D krastinése AB ir BC' atitinkamai taip pazymeéti taskai
Kir L, kad BK = CL. P - atkarpy C'K ir AL susikirtimo taskas, o R -
DP ir KL susikirtimo taskas. Taskai M ir N yra atitinkamai krastiniy
KD ir LD vidurio taskai. [rodykite, kad ZMRN = ZMDN.

4. Ratu surasyti k (k > 1) naturalieji skaiciai. Yra zinoma, kad egzistuoja
toks naturalusis skai¢ius m, kad 1 < m < k, dbd(k,m) = 1 ir rate
paémus bet kuriuos m is eilés einancius skai¢ius, jy suma yra naturalusis
skaic¢iaus m laipsnis.

(1) Irodykite, kad rate egzistuoja m vienody skaiciy.

(2) Papildomai duota, kad & = mn — 1, kur m,n > 3 - nelyginiai
naturalieji skaiciai. Jrodykite, kad rate egzistuoja m + 1 vienody
skaiciy.



