73-i0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada

2025 m. balandzio 26 d., Vilnius

9-10 klasés

1. Isspreskite lygti
22+ 11z —6 261
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2. Smailiojo trikampio ABC krastinése BC ir AB atitinkamai pazyméti tokie tas-
kai D ir H, kad AD yra sio trikampio pusiaukrastiné, o C'H — jo aukstiné. Atkarpos AD
ir CH kertasi taske K. Atkarpoje AD pazymétas toks taskas N, kad AN = BN.
Nustatykite santykio AK : DN reikSme.

3. IS 25 vienetiniy langeliy sudaryta 5 x 5 lentelé. Ja galima dengti

tokiomis keturiy vienetiniy langeliy figuromis, kaip parodyta paveiksle-
lyje. Kiekviena figura turi dengti keturis lentelés langelius, kad figuros ir

lentelés langeliy krastinés sutapty. Figuros gali persidengti, jas galima

sukti ir apversti, bet kiekvieng lentelés langelj gali dengti daugiausiai

dvi figuros. Kiek daugiausiai lentelés langeliy galima taip uzdengti?

4. Skaiciy n vadinkime puikiuoju, jei tai naturalusis skaicius, kuriam n 4 1 dalijasi
is Vi) +1.
a) Nustatykite visus puikiuosius skaic¢ius n, kuriems [/n] = 44.
b) Irodykite, kad jei skaiCius n puikusis, n > 4, tai (n—1)(n—3) dalijasi i$ [\/n]—1.
Pastaba. Cia [/n] Zymi skaic¢iaus v/n sveikaja dalj, t. y. didZiausia sveikajji skaiciy,
ne didesnj uz /n.



73-i0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada

2025 m. balandzio 26 d., Vilnius

11-12 klasés

1. Isspreskite lygciy sistema
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2. Smailiojo trikampio ABC krastinése BC' ir AB atitinkamai pazyméti tokie tas-
kai D ir H, kad AD yra sio trikampio pusiaukrastiné, o C'H — jo aukstiné. Atkarpos AD
ir CH kertasi taske K. Atkarpoje AD pazymétas toks taskas N, kad AN = BN.
Nustatykite santykio AK : DN reikSme.

3. Naturalyjj skaic¢iy n vadinkime geru, jei jo desimtainéje israiskoje dvejety yra
daugiau nei penkety, ir blogu, jei jo deSimtainéje israiSkoje penkety yra daugiau nei
dvejety. Pavyzdziui, skaic¢ius 2025 yra geras, skaicius 543 blogas, o skaiéiai 25852 ir 67
nei geri, nei blogi. Yra a gery naturaliyjy skaiciy ir b blogy naturaliyjy skaiciy, mazesniy
uz 202500. Nustatykite skirtumo a — b reikSme.

4. Naturaliojo skaiciaus m desimtainés israiskos skaitmenuy suma zZymeékime S(m).
Nustatykite visas galimas naturaliasias k reikSmes, mazesnes uz 30, kurioms lygtis

S(n)+ k= 5(23n) + S(7Tn)

turi bent vieng naturalyjj sprendinj n.



