Atranka j 2025 m. Pasauline ir Vidurio Europos matematikos
olimpiadas

Pirmoji diena, 2025-05-03

1. Begaliné naturaliyjy skai¢iy seka aq, as, as, . .. tenkina tokias salygas:
) 2<am<ar<azg<..;
(ii) kiekvienam sekos nariui a; visi jo dalikliai, didesni uz 2, taip pat
yra Sios sekos nariai;
(iii) kiekvienai nariy porai (a;,a;), ¢ # j, skai¢ius a;a; + 1 taip pat yra
Sios sekos narys.
Nustatykite visas tokias sekas.

2. Kiekviename 7 x 7 lentelés langelyje jrasytas vienas iS triju skaicéiy
—1, 0 ir 1. Lentelé¢je kiekvieno 3 x 3 kvadrato devyniy skaiciy suma
lygi 0. Visy 49 skaic¢iy suma lygi s. Nustatykite didziausig galima skai-

ciaus s reiksme.

3. Nustatykite visas funkcijas f : R — R, kurioms lygybé
ffle+y) +y) = f@*) +yf(2) + ()

galioja su visais realiaisiais x ir y.
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Antroji diena, 2025-05—04

. Lygiagretainio ABC'D iSoréje nubrézti panasieji trikampiai ABE ir CF' B
(¢la ZABE = ZCFB, ZBAE = ZFCB). Tiesés AD ir BF kertasi tas-
ke G, o tiesés C'D ir BE kertasi taske H. [rodykite, kad taskai D, F,

F, G ir H priklauso vienam apskritimui.

. Realieji teigiami skaiciai a ir b tenkina lygybe
(a+b+ab)(a+b—ab) = ab.

Kiekvienam is reiskiniy a + b + ab ir a 4+ b — ab nustatykite maziausia
galimg jo reiksSme.

. Skaidiai a, b, ¢ yra nattiralieji. Tris skaicius a®+1, b*+1 ir ¢ + 1 pada-
lijus i$ ju bendro teigiamo daliklio, atitinkamai gauti skaiciai z, =z + 3
ir  +y. Nustatykite, kurios i$ Siy y reikSmiy yra galimos: a) y = 2025;
b) y =99; ¢) y = 75.



