74-0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada

2026 m. balandzio 3 d., Kaunas
9-10 klasés

1. Lentoje uzrasyti tokie trys skirtingi teigiami realieji skaiciai =, y, z, kad skaiciai
xy, yz, zr ir " + y" + 2" yra racionalieji. Nustatykite, ar butinai visi trys skaiciai
x, y, z yra racionalieji, kai a) n =4; b) n = 3.

2. Trikampio ABC krastinéje BC' pazymétas toks taskas D, kad AB = AD (¢ia
D # B). Atkarpa AD yra trikampio ABC' pusiaukampiné. Ji yra tokioje ilgesnéje
atkarpoje AE, kad ZABD + ZABFE = 180°. [rodykite, kad AB-CFE = AE - BD.

3. Lentoje uzrasytas skaicius 1. Pasirinke naturalyjj skaiciy n, zaidéjai A ir B zaidzia
tokj zaidima. Jie pakaitomis atlieka éjimus: A atlieka savo pirmajj éjima, tada B — savo
pirmaji éjima, ir t. t. Savo k-tojo éjimo metu (k =1, 2, 3, ...) zaidéjas turi pasirinkti
skaic¢iy b — bet kurj is skaiciy 1, 2, 3, ..., 2k, nutrinti tuo metu lentoje uzrasyta skai-
¢iy a ir vietoj jo uzrasyti suma a + b. Kaskart zaidéjui B atlikus savo k-taji éjima, kai
k=10, 11, 12, ..., zaidéjas A nusprendzia, ar sustabdyti zaidima. Zaidéjas A turi su-
stabdyti zaidima ne véliau nei po zaidéjo B simtojo éjimo. Jei sustabdzius zaidima skai-
¢ius, uzrasytas lentoje, yra sveikojo skaiciaus n-tasis laipsnis, tai laimi B. Priesingu at-

veju laimi A. Nustatykite, kuris zaidéjas turi pergalés strategija, kai a) n = 2; b) n = 3.

4. Sveikieji (nebutinai skirtingi) skai¢iai a, b, ¢, d nelygus 0. Jiems teisingos lygybeés
(a+b)(c+d) =17+ 2ad = 9 + 2be.

a) Nustatykite bent vieng galimg reiskinio a? + b* + ¢® + d? reiksSme.
b) Nustatykite visas galimas reiskinio a? + b? + ¢ + d? reikSmes.



74-0ji Lietuvos mokiniy matematikos olimpiada

2026 m. balandzio 3 d., Kaunas
11-12 klasés

1. Tam tikram realiajam skaic¢iui k& nelygybeé
azy +byz + czx < k(z +y + 2)?
teisinga su visais tokiais realiaisiais skaiciais x, vy, z, a, b, ¢, kad
z,y,2>0, abcel0;3], a+b+c=1

Nustatykite maziausia galima skaic¢iaus k£ reiksme.

2. Trikampio ABC jbréztinis apskritimas, kurio centras yra taskas I, liecia krastines
BC, CAir AB atitinkamai taskuose D, E ir F. Tiesé, lygiagreti su tiese DF' ir einanti
per E, kerta atkarpa BC taske K. Tiesé, lygiagreti su tiese DFE ir einanti per F, kerta
atkarpa BC taske L. [rodykite, jog atkarpos F K vidurio statmuo, atkarpos F'L vidurio
statmuo ir tiesé Al kertasi viename taske.

3. Aibés A ir B yra tokie visy sveikyjy skaiciy aibés Z netusti poaibiai, kad:
(i) kiekvienas sveikasis skaicius yra bent vienoje i$ aibiy A ir B;
(ii) kiekvienam skaic¢iui x, kuris yra aibéje A, skaicius x — 1 yra aibéje B;
(iii) kiekvienai aibés B (nebutinai skirtingy) skai¢iy porai (x,y) skai¢ius x + y yra
aibéje A.
Nustatykite:
a) bent viena skaiCiy, kuris garantuotai yra aibéje A;
b) visas galimas tokias aibiy poras (A, B).

4. Sveikieji (nebutinai skirtingi) skai¢iai a, b, ¢, d nelygus 0. Jiems teisingos lygybeés
(a+b)(c+d) =17+ 2ad = 9 + 2be.

a) Nustatykite bent vieng galimg reiskinio a® + b* + ¢® + d? reiksSme.
b) Nustatykite visas galimas reiskinio a? + b? + ¢ + d? reiksmes.



