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1. Kiekvieno naturaliojo skaiciaus a desimtainés israiskos skaitmeny suma
zymékime S(a). Nustatykite, ar egzistuoja toks naturalusis skaicius m,
kad skaicius S(mn) yra lyginis su kiekvienu naturaliuoju n.

2. Ibréztinio keturkampio ABCD jstrizainés kertasi taske M. Trikampiy
ABM ir CDM apibréztiniai apskritimai kerta tiese BC' atitinkamai
taskuose K # B ir L # C. Taskai P ir ) yra atitinkamai trikampiy
AKM ir DLM aukstiniy i$ virsunés M pagrindai. Jrodykite, kad tiesés
BC ir P(Q) yra lygiagrecios.

3. Matematinése varzybose 30 mokiniy sprendé 8 uzdavinius. Véliau kiek-
vienam uzdaviniui nustatytas ji iSsprendusiy mokiniy skaic¢ius. Likusiy
(to uzdavinio neissprendusiy) mokiniy skai¢ius ¢ > 0 imamas kaip to
uzdavinio verté, t. y. visiems tg uzdavinj iSsprendusiems mokiniams uz
ji skiriama po a tasky. Likusiems a mokiniy uz tg uzdavinj skiriama
po 0 tasky. Kiekvienam mokiniui apskai¢iuojama jo visy gauty tasky
suma. Mokinio A visy gauty tasky suma yra lyginé.

a) Ar jmanoma, kad kiekvienas mokinys, isskyrus A, surinko maziau
tasky nei A, bet iSsprendé daugiau uzdaviniy nei A?
b) Ar jmanoma, kad kiekvienas mokinys, isskyrus A, surinko daugiau

tasky nei A, bet iSsprendé maziau uzdaviniy nei A?
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4. Realiesiems skaic¢iams a, b, ¢ teisingos lygybés
a+b+c=0, a + v+ =10.
Nustatykite didziausig galima reiskinio

(@ =b)(b = c)(c - a)

reiksme.

5. Duoti 5 x 5 lentele, kurios visi 25 langeliai pradzioje yra tusti, ir na-
turalusis skai¢ius n. Zaidéjai A ir B pakaitomis atlieka éjimus; pirmaji
éjimg atlieka A. Kiekvieno éjimo metu zaidéjas turi pasirinkti tuo metu
tusciag langelj ir jame jrasyti skaiciy 1, jei tai zaidéjas A, arba skaiciy 0,
jei tai zaidéjas B. Uzpildzius visus 25 langelius, kiekvienam i$ devyniy
3 x 3 kvadraty suskaic¢iuojama jo visy devyniy skaiciy suma, ir uzraso-
mas skaicius S — ta iS devyniy sumy, uz kurig kitos ne didesnés. Jei
S > n, tai laimi A, o priesingu atveju laimi B. Nustatykite didziausia

galimg skaicCiaus n reiksSme, su kuria zaidéjas A turi pergalés strategija.

6. a) Nustatykite visus tokius naturaliuosius skaic¢ius n > 2, kad egzistuoja
seka aq, as, ..., a,, kurioje kiekvienas is skaiciy 1,2, ...,n sutinkamas
lygiai viena karta ir kuriai suma a; +as+. . . +a;, dalijasi iS k£ kiekvienam
k=1,2,...,n.

b) Nustatykite, ar egzistuoja begaliné naturaliyju skai¢iy seka a;, as,
as, ..., kurioje kiekvienas naturalusis skaicius sutinkamas lygiai vieng
karta ir kuriai suma ay; + ag + ... + a; dalijasi is k kiekvienam natura-

liajam k.



