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Atlikdami $ig uzduotj, turésite spresti uzdavinius, kuriy sprendimui padeda teisingai sudarytos
lygtys arba lyg€iy sistemos. Tam, kad sudarytume lygtj ar lyg¢iy sistema, reikia visy pirma atidziai
perskaityti uzdavinio salyga, kiek jmanoma pilnai i$siaiskinti situacija, duotyjy ir ieSkomyjy dydziy
tarpusavio rySius. Po to jau galima bandyti sudarinéti lygtis ar sistemas. Dazniausiai mokiniai
nezinomaisiais Zymi tuos dydzius, kuriuos reikia surasti, bet tai visiskai nebiitina. Kartais paprasciau
nezinomuoju zyméti nebiitinai ieSkomaji dydj, o kurj nors kita, tuomet ieskomajj dydj randame i$ jo
ry$iy su paZymetais nezinomaisiais. Be to, pastebékime, kad surastaji sprendinj svarbu patikrinti, nes
daznai lygties ar sistemos sprendinys netenkina uzdavinio sglygos. ISnagrinésime keletg pavyzdziy.

1 pavyzdys. Rasime tokius du dvizenklius skaicius, kad prie pirmojo skaiciaus i§ deSinés
priraSius antrajj skai¢iy o po to dar skaitmenj 0, gaunamas penkiazenklis skaicius, kurj dalijant i§
antrojo skai¢iaus kvadrato gaunamas dalmuo 39 ir lickana 575. Kita vertus, jei prie pirmojo skai¢iaus
i§ kairés priraSytume antrajj o po to i§ gauto skai¢iaus atimtume skaiCiy, gautg prie antrojo skaiciaus
i§ kairés prirasius pirmajj, gautume skirtumg 1287. Rasime tuos skaicius.

Sprendimas. Sakykime, kad tie skaiCiai x ir y, €ia x ir y yra natiiralieji skaiiai ir 10 < x < 99,
10 < y < 99. Nagriné¢kime pirmajj uzdavinio teiginj: jei turime dviZenklj skaiCiy x ir prie jo
priraSome kita dvizenlij skaiCiy y, tai gaunamas skaic¢ius 100x + y, o kai prie Sio skaiCiaus dar
priraSome nulj, gaunamas 10 karty didesnis skaiCius, t. y. skai¢ius 1000x + 10y. Dalijant §j skaiciy
i$ y?, gaunamas dalmuo 39, o liekana 575, ta galima uzragyti 1000x + 10y = y? -39 + 575.
Gavome vieng lygtj. Antrgjai lyg€iai gauti naudojame antrajj uzdavinio salygos teiginj: i$ skaiCiaus
100x + y atémus skai€iy, gauta prie antrojo skai€iaus priras¢ pirmajj, t. y. skai¢iy 100y + x gauname
lygti (100x + y) — (100y + x) = 1287. Kadangi Siose lygtyse nezinomieji x ir y reiskia ta patj, tai
uzdavinio sprendimui turime lygciy sistema

{ 1000x + 10y = y? - 39 + 575,
(100x + y) — (100y + x) = 1287.

I$ antrosios lygties turime x —y = 13, x =y + 13. IraS¢ $ig iSraiSka | pirmaja lygti ir atlike
akivaizdzius pertvarkymus, gauname kvadrating lygtj 39y — 1010y — 12425 = 0. Sios lygties
sprendiniai y; = 35, y, = —%. Tinka tik pirmoji Saknis, nes antroji néra natiiralusis skaicius.
Tuomet x = 13 +y = 48. Nesunkiai patikriname, kad skaiCiy pora x = 48, y = 35 tenkina
uzdavinio salyga: tikrai prirase prie 48 35 ir dar nulj, gauname skaic¢iy 48350, kurj padalije i§ 352 =
1225, gauname 39 ir lickang 575; kita vertus, i§ 4835 atéme 3548, gauname 1287.

Atsakymas: ieSkomieji skaiciai yra 48 ir 35.



2 pavyzdys. Du darbininkai dirbdami kartu darba atlieka per 6 dienas. Dirbdamas vienas pirmasis
darbininkas 40 procenty viso darbo atlikty 2 dienomis ilgiau, negu vienas dirbdamas antrasis atlikty

13 é procento viso darbo. Per kiek laiko darbg atlikty kiekvienas darbininkas, dirbdamas vienas?
Sprendimas. Sakykime, kad pirmasis darbininkas atlikty darba per x dienj, o antrasis — per y

dieny. Tuomet per vieng dieng jie abu atlikty % + % dalj darbo, todél % + % = %. Pirmasis darbininkas

40 procenty darbo atliko per 0,4x dienos, o antrasis 13% procento viso darbo atliks per 43—0- 0,01y

dienos. Pagal salygg 0,4x — %y = 2. I§ sistemos
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Gautosios kvadratinés lygties teigiamasis sprendinys yra y = 15, todél x = 10.
Atsakymas: pirmasis darbininkas visg darbg atlikty per 10 dieny, antrasis — per 15 dieny.

3 pavyzdys. Prekybos imoné a procenty turimos produkcijos pardave, gaudama p procenty
pelno, b procenty likusiy prekiy pardave, gaudama uz jas g procenty pelno. Kiek procenty pelno
gauta uz likusia prekiy dalj, jei uz visas prekes buvo gauta r procenty pelno?

Sprendimas. Sakykime, kad pradzioje buvo prekiy uz m eury, tuomet pardavus dalj Sios sumos

7 == ty pel ta —— Ino. Po §io pardavimo liko prekiy uz m —
uz - eury su p procenty pelnu, gauta ——="- eury pelno. Po Sio pardavimo liko prekiy uz m — ——
eury. Kadangi parduota b procenty Siy prekiy, o pelnas nuo Sio pardavimo sudaré q procenty, tai nuo
v ma b q . . . . .

Sios sumos gautas pelnas yra (m — W) "Too Tog SUIY- Po antrojo pardavimo liko prekiy uz m —

ma ma b a b v g .

To0 " (m— E) "Too = m(1l — ﬁ)(l — E) eury. Jei Sis likutis buvo parduotas su x procenty pelnu,

& i a by, x io1 Vi ma P
tuomet nuo Sios dalies pelnas yra m(1 100)(1 100) o5 Curu. Taigi viso buvo gauta o0 Too T
may b 4 _ %N -2ty X

(m 100) o0 o0 T m(1 100)(1 100) o5 SUd pelno. Pagal salyga gauta r procenty pelno,
ioi mr 5] turi yma, P _mayb  a — %51 =2y

taigi pelno gauta Tog Sury- Todel turime lygti o0 100 T (m 100) o0 Too T m(1 100)(1 100)

x _ mr

, 1§ kurios randame x = - .
100 100 A-——)(1-)
100 100

ap b_qo(l_ﬂ)

r_ap _
Atsakymas: —20_10 100
: - T
ey [ € Sarrv)

4 pavyzdys. Yra du indai druskos tirpalo, viename druskos koncentracija yra 40 procenty,
kitame — 60 procenty. Siy indy turinj supylé j tre¢ia inda, dar jpylé 5 kg vandens ir gavo 20 procenty

koncentracijos druskos tirpalg. Jei vietoje 5 kg vandens biity jpyle 5 kg 80 procenty druskos tirpalo,
tai biity gave 70 procenty druskos tirpala. Kiek kilogramy tirpalo buvo pirmame ir kiek antrame inde?



Sprendimas. Sakykime, kad pirmame inde buvo x kg tirpalo, o antrame — y kg. Tai reiskia, kad
pirmame inde buvo 0,4 x kg druskos ir 0,6x kg vandens, o antrame buvo 0,6y kg druskos ir 0,4y kg
vandens. Kai $iy indy turinj supylé j trecia indg ir dar pripylé 5 kg vandens, treiame inde buvo 0,4x +
0,6y kg druskos, o viso inde buvo x + y + 5 kg miSinio. Pagal salyga §io miSinio koncentracija

buvo 20 procenty, taigi Oz::(iiy = 0,2. Kai buvo pripilta 5 kg 80 procenty tirpalo, tai buvo jpilta 5 -
0,8 = 4 kg druskos ir 1 kg vandens, taigi treciame inde buvo 0,4x + 0,6y + 4 kg druskos, o viso

0,4x+0,6y+4

= 0,7. I8 sistemos
x+y+5

tirpalo masé buvo x + y + 5 kg. Pagal salyga

{ 0,4x + 0,6y = 0,2x + 0,2y + 1,
0,4x +0,6y+4=0,7x+ 0,7y + 3,5

gauname x = 1, y = 2.
Atsakymas: pirmame inde buvo 1 kg tirpalo, antrame — 2 kg tirpalo.

5 pavyzdys. Jei turima skystj supilstytume j 40 litry talpos indus, tai vienas indas biity nepilnas.
Jei ta skystj iSpilstytume 50 litry talpos indus, tai reikéty penkiais indais maziau ir visi jie biity pilni.
Jei tg patj skystj supilstytume j 70 litry talpos indus, tai reikéty dar keturiais indais maziau ir vienas
indas likty nepilnas. Rasime, koks turéto skyscio taris.

Sprendimas. Sakykime, kad skyscio tiris x litry, o pilant j 40 litry talpos indus buvo pripildyta
y indy, i§ jy vienas nepilnas, tai pagal salyga ;—0 < y. Pilant j 50 litry talpos indus, jy reikéjo y — 5,
tai pagal salyga j Siuos indus tilpo visas skystis, taigi :—0 = y — 5. Pilant po 70 litry j inda, reikéjo dar
4 indais maziau, taigi y — 5 — 4 = y — 9 indy, tod¢l pagal salyga % <y — 9. I8 lygybés isreiskiame
y = % + 5 ir jraSome §ig iSrai$ka j abi nelygybes: :—0 < 5x_o + 5, % < % —4. I8 ¢iax < 1000 ir x >
700, taigi 700 < x < 1000. Kadangi pagal salyga x reik§mé dalijasi i§ 50 ir nesidalija i 40, tai tinka
750, 850, 900 ir 950. Tikriname x = 750, tuomet reikéty 19 indy po 40 litry ir 15 indy po 50 litry —
priestara, nes pagal salyga turéty biti 14 indy po 50 litry. Jei x = 850, tai reikés 22 indy po 40 litry,
17 indy po 50 litry ir 13 indy po 70 litry — §i reikSmé tenkina uzdavinio salygg. Jei x = 900, tai
reikéty 23 indy po 40 litry, 18 indy po 50 litry ir 13 indy po 70 litry — vél netinka pagal salyga.
Analogiskai patikriname, kad ir 950 reikSmé netinka.

Atsakymas: 850 litry.

PENKTOJI UZDUOTIS

1. Berniukas atéjo | tira, ir jam buvo pasakyta, kad po kiekvieno taiklaus Stvio jis gaus 5
zetonus, o po kiekvieno netaiklaus Stivio tris zetonus turés atiduoti. Berniukas atliko daugiau
nei 10, bet maziau nei 20 $tiviy ir po kazkurio §tivio pas ji neliko né vieno zetono. Kiek karty
berniukas i§Sové ir kiek karty pataike j taikinj?



2. Pirmaja varzyby dieng normatyvo neiSlaiké % varzybose dalyvavusiy mergai¢iy ir %
varzybose dalyvavusiy berniuky. Sekancig dieng po lygiai mergaiciy ir berniuky neislaike
antro normatyvo, o per dvi dienas normatyvy nejveiké i§ viso 48 berniukai ir 50 mergaiciy.
Abu Siuos normatyvus islaiké dvigubai daugiau mergaiciy negu berniuky. Kiek varzybose
dalyvavo mergaiciy ir kiek berniuky?

3. Du sunkvezimiai dirbdami kartu turéjo pervezti krovinj per 6 valandas. Bet vienas
sunkvezimis pradéjo darba tuomet, kai kitas jau buvo pervezgs % viso krovinio, ir po to vienas

pervez¢ likusj krovinj. Visas darbas buvo atliktas per 12 valandy. Per kiek laiko visg krovinj
pervezty kiekvienas sunkvezimis, dirbdamas atskirai?.

4. Sachmatininkas Zaidé simultang (tai yra vienu metu prie skirtingy lenty Zaidé su kazkokiu
skai¢iumi prieSininky). Per pirmasias dvi valandas jis laiméjo 10 procenty visy parijy ir 8
suzaidé lygiosiomis. Per kitas dvi valandas jis laiméjo 10 procenty likusiy partijy, dvi partijas
pralaime¢jo ir 7 suzaidé lygiosiomis. Kiek partijy suzaidé Sachmatininkas ir kiek jy laiméjo?

5. Jeigu ieskomg dvizenklj skai¢iy padalysime i$ jo skaitmeny sandaugos, tai gausime dalmenj
3 ir liekang 9. Jei i§ ieSkomo skaiCiaus skaitmeny sumos kvadrato atimsime jo skaitmeny
sandauga, tai gausime ieSkoma dvizenklj skai¢iy. Raskite ta skaiiy.

6. Pirmuoju vamzdziu baseinas pripildomas 1,5 karto ilgiau negu antruoju vamzdziu. Kol pildé
baseing, pirmasias 2 valandas dirbo tik pirmasis vamzdis, o po to dar 4 valandas dirbo abu
vamzdziai kartu ir baseinas buvo pripildytas. Per kiek laiko baseing pripildyty kiekvienas
vamzdis, dirbdamas atskirai?

7. Prie vienazenklio skaiCiaus pridéjo 10. Po to §j gauta skaiciy padidino tiek procenty, keliais
procentais pradinis vienazenklis skai¢ius buvo padidintas pirma karta, ir gavo 72. Raskite tg
vienazenklj skaiciy.

8. Inde buvo 10 litry druskos riigsties. Dalj riigsties iSpylé ir i inda pripylé tokj pat kiekj vandens.
Po to vél nupylé tokj pat kiekj miSinio, o j indg vél pripylé toki pat kiekj vandens. Po to inde
druskos rtigsties koncentracija tapo 64 procentai. Kiek litry rigsties buvo nupilta i§ pradziy?

9. Vandens baseino tiris lygus 425 kubiniy metry, baseinas buvo pripildytas dviem vamzdziais.

Pirmasis vamzdis dirbo 5 valandom ilgiau negu antrasis. Jei pirmas vamzdis biity dirbes tiek
laiko, kiek dirbo antrasis vamzdis, o antrasis — tiek, kiek dirbo pirmasis vamzdis, tai pirmuoju
vamzdziu buty pritekéje dvigubai maziau vandens, nei antruoju vamzdziu. Jei abu vamzdziai
bty pradéje darbg tuo paciu metu ir dirbe kartu, tai baseinas biity pripildytas per 17 valandy.
Kiek laiko dirbo antrasis vamzdis?

10. Buvo nupirkta keletas vienody knygy ir keletas vienody albumy, be to, knygy nupirkta 6
daugiau negu albumy. Uz knygas sumokéta 105,6 euro, o uz albumus — 5,6 euro. Viena knyga
buvo daugiau nei 10 eury brangesné uz vieng albumag. Kiek buvo nupirkta knygy?

Uzduoties sprendimus prasome iSsiysti iki 2026 m. spalio 20 d. mokyklos adresu: Lietuvos
jaunyjy matematiky mokykla, Matematinio Svietimo centras, VU Matematikos ir informatikos
fakultetas, Naugarduko g. 24, LT-03225 Vilnius. Miisy mokyklos interneto svetainés adresas:
https://www4352.vu.lt/matematikos-olimpiados/ljmm/
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