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. Yra zinoma, kad Ana j darba vaziavo ilgiau nei vieng valanda. Taip pat Zinoma, kad kiekviena

vaziavimo valanda jos automobilio vidutinis greitis buvo 80 km/h. Ar gali buti, kad visos
kelionés automobilio vidutinis greitis buvo 100 km/h?

. Isspreskite lygtj [#2] — [—2?%] — 8[z] +2 = 0. ([z] - didZiausias sveikasis skai¢ius, nevirsijantis z.)

. Tegul C' yra realusis skai¢ius, o (a,) - realiyjy skai¢iy seka. Kiekvienam naturaliajam skai¢iui

n apibrézkime M, = “t%t-tin  Parodykite, kad jei visiems skirtingy naturaliyjy skaiciy

n

trejetams ¢, j, k galioja (i — j) My +(j — k) M;+ (k—i)M; = C, tai (a,) yra aritmetiné progresija.

. Daugianaris 2" + a1 2" ! + a2 2 + - - - + ap_22? + ap_17 + a, turi n skirtingy realiyjy sakny

T1,Ta, ..., Ty, Kur n > 1. Daugianaris nz" '+ (n—1)a 2" 24+ (n—2)asx™ 3+ - - +2a,_sx+a, 1
turi Saknis y1,vs, ..., yn_1. Jrodykite, kad

ks T e Ik B
n n—1 ‘

. Lygtys (I) ir (II) turi viena bendra Saknj. Duota, kad n,m # 0. Raskite visas (I) ir visas (II)

lygties Saknis, isreikstas per n.

P +mr—n=0 (I)
nz® —2m2x? — 5mnx — 2m® —n* =0 (II)

. Raskite teigiama sveikajj skaiciy n, kuriam yra daugiausia skaitmeny pory (a,b), a,b # 0, tokiy,

kad ab — ba = n (&ia ab reiskia dvizenklj skai¢iy, kurio desiméiy skaitmuo yra a, o vienety — b).

. Du matematikos mokytojai Petras ir Antanas surasé vienos klasés vaikams pazymius. Paaiskéjo,

kad Petro parasyty pazymiy ,10%, ,9¢ 8¢ ir .7 kiekiai yra atitinkamai tokie patys kaip Antano
paraSyty pazymiy ,9% 8¢ 7 ir 10“ kiekiai (kitokiy pazymiy nebuvo). Be to, abiejy mokytojuy
paraSyty pazymiy sumos yra lygios. Ar gali buti, kad Petro parasyty pazymiy kiekis yra lygus
20267

. Raskite visus a,b € N, kad |a—b| < 100 ir 60a?b—32a* — 18b? dalijasi i§ 2026 ir yra neneigiamas.

. Naturalieji skaiciai surasyti j seka tam tikra tvarka taip, kad kiekvienas skai¢ius pasirodo lygiai

vieng karta. Ar visada kur nors Sioje sekoje egzistuoja skaic¢iy blokas i$ bent 2 i$ eilés einanciy
skaiciy, kad to bloko skaic¢iy suma buty pirminis skaic¢ius?

Raskite visas funkcijas f : N x N — N, kurios tenkina Sias salygas:

e visiems naturaliesiems a, b galioja f(a,b) +a+b= f(a,1) + f(1,b) + ab;

e jei a+b arba a+b— 1 dalijasi i$ pirminio skaiciaus p > 2, tai f(a, b) taip pat dalijasi i$ p.
Ar galima skaicius 1,2,...,15 jrasyti j 3 x 5 lentelés langelius taip, kad:

(a) skai¢iy sumos visose trijose eilutése buty vienodos bei skai¢iy sumos visuose penkiuose
stulpeliuose buty vienodos (ta¢iau galbut skirtysi nuo skaiciy sumy eilutése)?

(b) skai¢iy sumos visose trijose eilutése ir visuose penkiuose stulpeliuose buty visos vienodos?
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Ant ilgo stalo yra paruostos 2026 tusc¢ios vietos (iSdéliotos vienoje eiléje), j kurias galima padéti
korteles. Vaikai zaidzia zaidimg su vienodomis kortelémis. Kiekvieno éjimo metu zaidéjas turi
padeéti 4 korteles j bet kurioje vietoje esancias 4 i$ eilés laisvas vietas. Jeigu 4 i§ eilés laisvy
viety niekur neéra, tai zaidéjas privalo nuo stalo pasiimti viena, greta tuscios vietos esancia,
kortele. Zaidéjai vienas po kito daro po 1 ¢jima. Zaidimas baigiamas, kai visos 2026 vietos yra
uzimtos kortelémis. Laimi zaidéjas, kuris atliko paskutinj ¢jima.

Zaidimq zaidZia trys vaikai: Pijus daro pirmajj éjima, po to eina Andrius ir galiausiai Trauté.
Kiek maziausiai ¢jimy galéjo buti padaryta zaidime, jeigu zinoma, kad laiméjo Trauté?

Ratu surasyti 299 nuliai ir vienas vienetas. Leidziami tokie éjimai:

e pasirinkti visus skaicius ir vienu metu is kiekvieno skaic¢iaus atimti abu jo kaimyninius
skaic¢ius;

e pasirinkti du skai¢ius taip, kad tarp jy buty lygiai du kiti skaiciai, ir arba abu pasirinktus
skaicius padidinti 1, arba abu juos sumazinti 1.

Ar galime baigtiniu éjimy skai¢iumi pasiekti, kad ratu buty surasyti Sie skaic¢iai: a) du i$ eilés
einantys vienetai ir 298 nuliai? b) trys i3 eilés einantys vienetai ir 297 nuliai?

Kiekviename 10 x 10 lentos langelyje yra po Zetona. Galime pasirinkti jstrizaine, kurioje yra
lyginis Zzetony skaicius, ir pasSalinti iS jos bet kurj zetona. Koks yra didziausias Zetony skaicius,
kurj galima pagalinti i§ lentos atliekant tokias operacijas?

Zitrovai i¥maiso 36 korty kalade, kurioje yra po 9 vyny, Sirdziy, bugny ir kryziy rusiy kortas.
Ant kiekvienos kortos nugarélés yra nupiesta rodyklé. Mago asistentas apziuri kalade nekeis-
damas korty tvarkos ir nukreipia rodykle ant kiekvienos kortos nugarélés arba j maga, arba
nuo jo, pagal tam tikrg i anksto su magu suderintg sistema. Tada magas, pradéedamas nuo
virSutinés uzverstos kaladés kortos, po viena karta spéja kiekvienos kortos rusj. Ar egzistuoja
tokia sistema, kuri leisty magui garantuoti, jog jis teisingai atspés bent a) 19 korty rusj? b) 20
korty rusj?

Turime lygiagretainj ABC'D.

(a) Irodykite, kad jei trikampio ABC' jbréztinio apskritimo centras yra jstrizainéje BD, tai
lygiagretainis ABC'D yra rombas.

(b) Ar lygiagretainis ABC' D butinai yra rombas, kai trikampio ABC" apibréztinio apskritimo
centras yra jstrizainéje BD?

Taskai A, D ir C' yra paeiliui vienoje tieséje taip, kad C'D = 2AD. Taskas B parinktas taip,
kad ZCAB = 45° ir ZCDB = 60°. Raskite ZBCD dyd;.

Kvadratas ABC'D jbréztas j apskritima. Tegul E yra atkarpos AD vidurio tagkas. Tiese CE
dar karta kerta apskritima taske F. Tiesés F'B ir AC susikerta taske GG, o ties¢ GE kerta
apskritimo lanka AF' D taske K. Raskite kampo /K AD dydj.

Tegul P yra jbréztinio keturkampio ABCD jstrizainiy susikirtimo taskas. Taskai K ir L pa-
zymeéti atitinkamai ZAPD ir ZBPC pusiaukampinése taip, kad AP = PK ir BP = PL.
Tegul M yra tiesiy AK ir BL susikirtimo taskas, o N yra tiesiy K D ir LC' susikirtimo taskas.
Irodykite, kad tiesés KL ir M N yra statmenos.

Tegul ABC' yra smailusis trikampis toks, kad |AB| > |AC|, o D, E ir F yra jo aukstiniy,
nuleisty atitinkamai i$ virsuniy A, B ir C, pagrindai. Tiesés E'F ir BC susikerta taske P. Per
D einanti tiese, lygiagreti E'F, kerta tieses AC ir AB atitinkamai taskuose @ ir R.

Irodykite: jei N yra atkarpos BC' taskas toks, kad ZNQP + ZNRP < 180°, tai |[BN| > |C'N|.



