Devintoji Vilniaus universiteto

Matematikos ir informatikos fakulteto

matematikos olimpiada

2026 m. kovo 7 d., Vilnius

9 klasé

. Duoti tokie teigiami realieji skai¢iai a ir b, kad
a n b 5 a? N b B
b a b a

Apskai¢iuokite a=t + b1,

10.

. Keturkampio ABC'D jstrizainé AC' lygi krastinei AD. Krastinéje AB yra
toks taskas M, kad LM DA = ZABD. Irodykite, kad ZACM = ZABC.

. Kiekviename lentelés langelyje jrasytas skaic¢ius 1 arba —1. Apskaiciavus kiek-

vienos eilutés skaic¢iy suma ir kiekvieno stulpelio skaic¢iy suma, visi gautieji

skaiciai yra skirtingi. Ar tokia gali buti a) 5 x 6 lentelé; b) 6 x 6 lentelé?

. Su kuriomis naturaliosiomis n reikSmémis skaic¢ius 1, 2, 3, ...

, 4n galima

suskirstyti j n ketverty, kad kiekviename ketverte vienas skaic¢ius buty lygus

likusiy trijy skaiciy aritmetiniam vidurkiui?
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. Raskite visus realiyju skaiciy trejetus (x, y, z), tenkinancius lygciy sistema

2 +y? + 2% = 33,
T+ 3y + 52 = 34.

. Trikampis ABC' lygiasonis, AB = BC, o jo kampas B lygus 20°. Krastinéje
AB yra toks taskas M, kad BM = AC'. Raskite kampa AMC.

. Yra 9 uzklijuotos dézutés, kuriy pirmoje yra 1 rutuliukas, antroje — 2 rutuliu-
kai, ir t. t., devintoje dézutéje yra 9 rutuliukai. Ant kiekvienos dézutés yra
uzrasyta, kiek joje yra rutuliuky. Zaidéjai A ir B pakaitomis atlieka éjimus,
pradeda A. Kiekvienas savo éjimu arba paima vieng rutuliukg is bet kurios
prapléstos dézutés, arba praplésia bet kurig uzklijuoty dézute ir is jos paima
vieng rutuliukg. Pralaimi tas, kuris praplésia paskutine dézute. Nustatykite,

kuris zaidéjas turi pergalés strategija, ir nurodykite ja.

. Su kuriomis naturaliosiomis n reikSmeémis skaicius 1, 2, 3, ..., 4n galima
suskirstyti j n ketverty, kad kiekviename ketverte vienas skaic¢ius buty lygus
likusiy trijuy skaiciy aritmetiniam vidurkiui?
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1. Irodykite, kad visiems realiesiems x, y, z i intervalo [0; 1] teisinga nelygybé
x n Y n z -
T+yd+28 T+28+23 T+a3+y5

W =

2. Trikampis ABC' lygiasonis, AB = BC, o jo kampas B lygus 20°. Krastin¢je
AB yra toks taskas M, kad BM = AC. Raskite kampg AMC.

3. Yra 9 uzklijuotos dézutés, kuriy pirmoje yra 1 rutuliukas, antroje — 2 rutuliu-
kai, ir t. t., devintoje dézutéje yra 9 rutuliukai. Ant kiekvienos dézutés yra
wirasyta, kiek joje yra rutuliuky. Zaidéjai A ir B pakaitomis atlieka éjimus,
pradeda A. Kiekvienas savo éjimu arba paima vieng rutuliuka i bet kurios
prapléstos dézutés, arba praplésia bet kurig uzklijuoty dézute ir is jos paima
vieng rutuliuka. Pralaimi tas, kuris praplésia paskutine dézute. Nustatykite,
kuris zaidéjas turi pergalés strategija, ir nurodykite ja.

4. Duoti sveikieji skaiciai a, b, ¢, D, kuriems a + b+ ¢ = 0, o skaicius
D —a*b—bc—cta

yra sveikojo skaiciaus kvadratas. Nustatykite, kurios is siy D reiksSmiy yra
galimos: a) 79; b) 2026; c¢) 2027 (skaiciai 79 ir 2027 yra pirminiai).



